I. megoldas. Az ABCD tetraéder térfogatat Vapop-vel jeloljik. Analog jelolésmodot vezetiink be mas tetraéderek
térfogatara is.
Vetitsiik D-t, ill. P-t az ABC héromszog sikjara, a vetiiletek legyenek P’, ill. D'.

&

A haromszog-egyenlGtlenség szerint
DP' < DP+ PP/,

tovabba, mivel DD’ merdleges az ABC haromszog sikjara: DP' > DD’. A fentiek miatt
DD'" < DP + PP'.

Az egyenlStlenség mindkét oldalat a pozitiv Ty po/3-mal megszorozva, figyelembe véve a térfogatképletet, a

1
Vapep < Vapcp + gTABC -PD

egyenl6tlenséghez jutunk.
Hasonl6é moédszerrel kaphatjuk meg a

1
Vapep < Vaspp + gTABD - PC,

1
Vasep < Vacpp + gTACD - PB,

1
Vasep < Veepp + gTBCD -PA

egyenl6tlenségeket. Mivel P a tetraéder belsejében van: Vapep = Vaporp +Vasppr +Vacpp + Veopp- Ezt figyelembe
véve a négy egyenlGtlenség dsszeadasaval a

1
4Vapep < Vapep + g(TABC -PD+Tapp - PC+Tacp- PB+Tpcp - PA)

egyenl6tlenséget nyerjiikk. Ebb6l atrendezéssel adodik az allitas.
Belathato, hogy egyenlGség akkor és csak akkor lehetséges, ha a tetraédernek van magassadgpontja és az P-vel
egybeesik.

Czompo Jozsef (Gyor, Révai M. Gimn.)

IL. megoldas. Tekintsiik azt a tetraédert, amelynek lapjai parhuzamosak az eredeti ABCD tetraéder lapjaival és
atmennek a szemben levs cstucson. Ez a tetraéder hasonlo az eredetihez, és a hasonlésag aranya 1:3. Ezért

(1) V=27V, Tpcep =9Tpep; Tapco =9Tapc;

Tarppr =9Tap; Tacp =9Tacp.

P-nek az A'B'C’, A/C'D’, AB'D’, B'C'D’ lapoktodl mért tavolsigat jeldlje mp, mp, mc, ill. m4. Nyilvan
(2) PA>my, PB>mpg, PC>m¢, PD>mp,

emiatt

V' < Taypo - PD+Typp - PC+Tacp - PB+Tpcp - PA.
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(1)-et behelyettesitve

1
27V < 5 (9Tapc - PD + 9Tasp - PO +9Tacp - PB + 9Tscp - PA).

Ennek atrendezése utan bizonyitandé allitasunkat kapjuk.
(2)-bol az is kideriil, hogy egyenlség akkor és csak akkor van, ha a tetraédernek van magassagpontja és éppen P
az.



