Kossiik 6ssze A-t a PQ, RS egyenesek T metszéspontjaval, és messe ez az egyenes az adott k kort A’-ben. (Ha
PQ || RS, az AT egyenes legyen az A-n &t veliik parhuzamosan hiizott egyenes, ha pedig AT érinti k-t, A’ legyen A-val
azonos. Ehhez hasonlé kiterjesztés mellett érvényesek a megoldas tovabbi lépései is, ezt azonban nem fogjuk minden
esetben megismételni.) Messe az A’C' egyenes PQ-t U-ban, RS-t V-ben. Ezeket a pontokat fogjuk megszerkeszteni,
beléliik C' mint az UV egyenes és k egyik metszéspontja adddik, a keresett négyszog tobbi csiucsa pedig C-b6l kaphatd
meg. Emiatt a megoldasok szama 2, 1 vagy 0 az UV egyenes és k kolcsonos helyzete szerint. Az alabbiakbol mar
koénnyen kiolvashat6 a javasolt szerkesztés helyessége is, ennek végiggondolasat az olvaséra hagyjuk.

A keresett U pont megszerkesztése a kovetkezd észrevételen alapszik. Az ABCA’ hirnégyszog oldalegyenesei a
PQ egyenest rendre a P, @, U, T pontokban metszik. Megmutatjuk, hogy ha ugyanezt az egyenest ugyancsak k-
ba irt A; B1C1 A} hurnégyszog A By, B1C1, A} A; oldalegyenesei rendre a P, Q, T pontokban metszik akkor C; A}
U-ban metszi az egyenest. Valaszthatjuk példaul A;, Aj-nek RS és k metszéspontjait, ezek By, C; helyzetét mar
meghatarozzak. V megszerkesztése hasonléan torténhet az AA’CD harnégyszog alapjan, példaul a PQ egyenes k-n
levé As, A pontjaibol kiindulva.

Eszrevételiink bizonyitasahoz felhasznaljuk a kovetkezs, Pascaltol szarmazo tételt. Ha 1, 2, 3, 4, 5, 6 egy kor
tetsz6leges pontjai, és a 12, 45 egyenesek metszéspontja I, a 23, 56 egyeneseké 11, a 34, 61 egyeneseké pedig III, akkor
az I, II, III pontok egy egyenesen vannak. (A tétel kor helyett tetsz6leges kupszeletre is érvényes.) Ha pontok helyett
érintGket, a pontokat 6sszekots egyenesek helyett az érint6k metszéspontjat, az egyenes metszéspontja helyett pedig a
metszéspontokat Osszekotd egyeneseket mondunk, Brianchon tételét kapjuk.

Alkalmazzuk elGszor Pascal tételét az A, B, C, A;, By, C1 pontokra, kapjuk, hogy az AC;, A;C egyenesek W
metszéspontja is a PQ egyenesen van. Emiatt, ha most az A, A’, C, Ay, A}, C1 pontokra alkalmazzuk Pascal tételét,
kapjuk, hogy A C; és A'C metszéspontja a TW egyenesen van, vagyis A}C; ugyanott metszi PQ-t, mint A'C, és ez
az, amit bizonyitani akartunk.
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