Felhasznaljuk a kovetkezs segédtételt: ha valamely f(x) fliggvény az a < z < b intervallumban folytonos és f(a) < 0,
f(b) > 0 (vagy forditva), akkor létezik legalabb egy olyan ¢ hely, melyre f(c) =0 és a < ¢ < b.

Tekintsiik a g(z) = f(z) — f <3: + %) fliggvényt. Erre f(0) = f(1) alapjan

So(8)-E(r(8)-1(5))
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Két eset lehetséges. Vagy minden k-ra (k=0,1,...,n) g <—> = 0 vagy nem, s ebben az esetben van olyan k; és ko
n
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g<—1><0 és g<—2)>0.
n n

Az els6 esetben nyilvan készen vagyunk, a mésodik esetben pedig az emlitett segédtételbsl kovetkezik allitasunk.

Lévai Mikios (Tata, E6tvos J. Gimn.)
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Megjegyzések. 1. Erdekes, hogy a tételben n csak természetes szam lehet. Az els6 pillanatban arra gondolhatunk,
hogy a tétel altaldnosithaté nem egész n-ekre. Ez azonban nem igaz.
Tekintsiik ugyanis az
f(z) =cos 2nmax —x - cos 2nw + . — 1

fiiggvényt, ahol n > 1, nem egész. Mivel f(0) = f(1) =0, és f(x) folytonos, a feltételek teljesiilnek. Tegyiik fel, hogy
valamely z( esetén
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Cos 2nmxy — T cos 2nm+xg — 1 =
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= cos 2nm (:1:04——) — <x0+—) cos 2nmw + (:1;04——) —1.
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Ebbdl atrendezéssel a cos 2nm = 1 egyenlethez jutunk, ahonnan
2nm = 2w - k,

ahol k valamely egész szam, és n > 0 alapjan n = k kovetkezik, ahol k természetes szam.
Ezzel allitasunkat belattuk.
Lelkes Andrds (Budapest, Berzsenyi D. Gimn.)

2. Az alabbi szemléletes meggondolas pontossa tételével djabb megoldast kaphatunk (éspedig sokkal altalanosabb
formaban).

1
Vegyiink egy olyan (egyenes) korhengert, melynek k kormetszete — keriilet. A sikot (melyben adott az y = f(z)
n

1
fiiggvény képe) tekerjiik ra a hengerre agy, hogy az x tengely éppen k-ra tekeredjen. Ha n egész, akkor n- — = 1

n
miatt a (0, 0)-pont és az (1, 0) pont fedik egymast mondjuk P-ben a hengeren, és ha n = 2, akkor a P-bdl kiindulo és
P-be visszatérs folytonos gorbe a hengert legalabb kétszer ,megkeriili”, és 6nmagat metszi. Ez feladatunk allitdsanak
helyességét mutatja.



