I. megoldas. Felhasznalva az ismert

r—y
2

T+
cosz + cosy = 2cos Y cos és cos (z + y) = 2 cos?

azonossagokat, egyenletlink — egyszerd atalakitas utdn — a kovetkezd alakban irhato:

x + T — 2 xr —
<2cos 2y—cos 2y> + sin? 2y:0,

ami ekvivalens az alabbi egyenletrendszerrel:

(1) 2cosx;y:cos$;y,

(2) sin

r—y
=0.
2

(2)-b6l x — y = 2k (ahol k egész), azaz y = © — 2kw. Ezt (1)-be helyettesitve
2cos (x — k) = coskm,

vagyis
2(—1)" cosz = (-1)",

tehat

1
coST = —
27

s igy egyenletiink megoldéasai:

xz:l:%+2m7r, y=:|:%+2(m—k)7r (k, m egész),

ahol vagy mindkét helyen a plusz, vagy mindkét helyen a minusz elGjel veend§ figyelembe.

IT. megoldas. Legyenek a, b és ¢ olyan egy k6zos pontbol kiindul6 egységvektorok, hogy ugyanazon forgési irany
szerint az a, b és b, c vektorok altal kozrezart szog rendre = + y, m — x legyen, ekkor a c, a kozti szog m — y. Igy a
skalaris szorzat ismert tulajdonsagai alapjan az a + b + ¢ = v vektorra

vZ=(a+b+c)’=a’+b’+c’>+2(ab+bc+ca) =
3+ 2(cos (z +y) + cos (7 ) + cos (m — y)) =
3—2(cos x+cosy—cos(z+y)),
tehat
3 —v?
2
és egyenlGség akkor és csak akkor all fenn, ha v = 0, azaz a + b + ¢ = 0, vagyis e harom egységvektor egymasba fizése

3
cosT + cosy — cos (x +y) = <3

)

27 .
egy szabalyos haromszoget ad, tehat paronként bezart iranyszogiik abszolut értéke 5 Igy
T —x = =+21/3 4+ 2nm, T —y=227/34+2mmn
(n, m egeészek), amibdl egyszerid atalakitasok utan lathato, hogy a megoldas
T T
T = :|:§ + 2k, y= :|:§ + 2mar (k, m egész)

alakban irhato.
Pdles Zsolt (Satoraljaujhely, Kossuth L. Gimn.)



