I. megoldas. Ismeretes — ez konnyen be is lathatd — a szabélyos haromszog racs kovetkezd tulajdonsaga: ha A és
B racspont, akkor B-nek A koriili +60°-os elforgatottja is racspont. Ezt hasznaljuk fel. Indirekt médon bizonyitunk.
Tegyiik fel, hogy az Ay, By, C1 és D; racspontok altal meghatéarozott négyszog négyzet (a cstucsok koriiljarasa legyen
pozitiv). Jelolje i = 1, 2, 3, ... mellett A;41, Biy1 Ciy1 és D;yq rendre B;-nek A; koriili, C;-nek B; koriili, D;-nek
C; koriili és A;-nek D; koriili +60°-o0s elforgatottjat. Az el6bb mondottak értelmében a forgatésokkal kapott pontok
mindegyike racspont. A;1-nek az A; B; egyenest6l mért tavolsaga V3-A;B; /2, tehat kisebb, mint A; B;, ezért az A; 41,
Biy1, Ciy1 és D;q pontok mindegyike az A; B;C;D; négyzet belsejében van (1. abra).
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Ha az A;B;C;D; és A;11B;11C;11D; 11 négyszogeket +90°-kal elforgatjuk az A;B;C;D; négyzet kozéppontja
koriil, az A;+1 pont B;yi-be, a B;11 pont Ciyi-be, a C;y1 pont D;y1-be és a D, pont A;y1-be kerill, vagyis
Aiy1Bi+1Ci41D;q1 is négyzet.

Igy azt kaptuk, hogy az A, B1C1 D) négyzet belsejében végtelen sok racspont van, ez pedig ellentmondas.

Jakab Tibor (Budapest, Berzsenyi D. Gimn.)

II. megoldas. Ismét indirekt médon bizonyitunk.

A réacspontokbol all6 négyzet csicsait (a pozitiv koriiljaras iranyaban haladva) jelolje A, B, C és D. Az adott racsot
meghatarozé haromszoggel egybevagd AXY pozitiv koriiljarasi héromszog A csticsdban vegyiik fel a koordinata-
rendszer kezdGpontjat, és az AX félegyenes legyen az x tengely pozitiv fele (2. dbra).

2. dabra

Mint ismeretes, azok és csak azok a P pontok lesznek racspontok, amelyekre alkalmas « és 8 egész szamokkal
AP=a-AX + 8- AY.

Ezért, s a feltevés alapjan van olyan p, g, r, s egész szam, hogy

zﬁzp-zﬁ—f'Q'N,
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Mivel masrészt AX koordinatai (1; 0) és AY koordinatai (5, §> azért
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A feltevés szerint AD az AB-nek (490°)-o0s elforgatottja, ezért
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Ezekbél ellentmondas kovetkezik, hiszen pl. v/3 =

, vagyis V/3 racionalis, ami nyilvan nem igaz.

Kelemen Dezsdé (Kaposvar, Tancsics M. Gimn.)



