I. megoldas. 1. Az 1458. gyakorlatbarﬂ n = 3 esetére bizonyitottuk az allitast. Az ottani II. megoldas altalé-
nositasaként megmutatjuk, hogy a kovetkezs utasitdsokkal egy, a kdvetelményeknek megfelels programot bonyolitunk
le.

«) egy hosszu asztalra n sakktablat festiink ra egy sorban, és az asztal egyik oldalan levs feliiket balrél jobbra
megszamozzuk 1-t6l n-ig, a tulsé oldali féltablakat pedig ugyancsak balrol jobbra (n + 1)-t6l (2n)-ig. (A ¢ sorszamu
feltabla a (2n 4+ 1 — t) sorszamuval egyiitt alkot egy teljes tablat.)

B) Ugyancsak 1-t6l 2n-ig szamozzuk meg a sakkozokat, és az 1. versenynapra mindenkit a magaéval egyez6 sorszamu
feltablahoz iltetiink le jatszani.

~v) A (2n) sorszamu jatékost minden tovabbi jatéknapon is a (2n)-es féltablahoz tltetjik.

0) A tobbi jatékosokat naprol napra a (2n — 1)-edik versenynapig — ennyi mérkézést kell mindegyikiiknek jatszania —
az el6z6 napi helyiiknél 1-gyel kisebb sorszamu féltablahoz iiltetjiik, kivéve azt, aki az 1-es féltadblanal {ilt, 6t masnapra
a (2n — 1)-eshez iiltetjiik.

2. Igy mindenkinek mind a (2n — 1) napon van ellenfele, és csak azt kell belatnunk, hogy barmely két kiszemelt
jatékos pontosan egy napon il egymassal szemben. Nyilvanvalo, hogy ez a (2n)-edik jatékosra teljesiil, 6 a d sorszamu
versenynapon a d-edik sakkozéval mérkézik meg; tehat forditva, a tobbiek is mind jatszanak vele. Erre tekintettel
tovabb ugy vessziik, hogy (2n)-es ott sincs, a d-edik napon a d-edik jatékos szabadnapos; ezéltal programunk (2n — 1)
szamu jatekos kormérkozésére is alkalmazhato. Ugy vessziik, hogy a szabadnaposé az 1-esen feliil a (2n)-es féltabla is.

Tetszoleges sakkozopar mérkszésének napjat az alabbiak szerint kapjuk. Gondoljuk zart korbe allitva a (2n — 1)
versenyzGt sorszamaik rendjében, az 1-est és a (2n — 1)-est is szomszédnak véve. A korben a kiszemelt i, j jatékosok
kozti har egyik partjan paratlan szamu sakkozoé alkotja az ivet, a masikon péros szamud, ami 0 is lehet. Keressiik meg
az elébbi ivet ;megfelezd” jatékost (ti. akit i-t6l és j-t6l ugyanannyi jatékos valaszt el), és iiltessiik le a jatékosok korét
asztalunk koré gy, hogy a ,felezs” jatékos legyen a szabadnapos. Az § sorszama adja meg, hanyadik versenynapon
jatsszék az i : j mérkGzést.

Marmost i-t rogzitve, j-vel bejarva a tobbi jatékosokat, a paratlan szamu jatékost tartalmazé ivet felez6 jatékos
naprol napra mas lesz, igy az i jatékos minden versenytarsaval megmérkézik és mindegyikkel mas versenynapon. —
Ezzel az allitast bebizonyitottuk.

IT. megoldas. Teljes indukcioval bizonyitjuk az allitast, az I. megoldasbol csak azt hasznalva fel, hogy (2n — 1)
szamu sakkozd esetére mindig megfelel a 2n jatékosra készitett program.

Tegyiik fel, hogy s szamu jatékos esetére méar belattuk az allitast, erre tamaszkodva 2s szamu jatékos esetére
bizonyitunk. Vehetjiik, hogy s szamu fit és s szadmu ledny jatszik. El6szor az egynemitek jatszmaéit bonyolitjuk le.

Ha s paros, akkor a feltevés alapjan az egynemiek jatszmaéi a verseny (s — 1)-edik napjan befejez8dnek. Az s-edik
naptol kezdve egy korgytrd alakd asztal belsé s helyére iiltetjiik tetszéleges rendben a lednyokat — és az 6 helyiiket
a hatra levs napokra rogzitjiikk —, majd veliik szembe a fitkat ugyancsak tetszélegesen —; ezeket pedig naprél napra 1
hellyel tovabb iiltetjiik ugyanabban a kériiljarasi irinyban. Igy a hatra levs s nap alatt minden egyes fitt minden egyes
lednnyal lejatssza a meérkGzését, a verseny az (s — 1) + s = (2s — 1)-edik napon befejezédik.

Ha pedig s pératlan, akkor az egynemiiek mérkézései s napig tartanak, viszont naprél napra 1 ledny és 1 fid
szabadnapos, Gvelitk mar ekkor jatszatjuk le mérkszésiiket, tovabb pedig ugy modositjuk a fentieket, hogy az (s + 1)-
edik napon elgkészitésiil minden egyes fiat azzal az (egyetlenegy) lednnyal iltetiink szembe, akivel mar jatszott, és a
fitik igy kialakitott korét azonnal 1 hellyel tovabb léptetjiik. Igy a kiilonnemtiek mérkézései csak (s — 1) napig tartanak
és a teljes (2s — 1) nap alatt mindenki mindenkivel egyszer szembekeriil.

s = 2 jatékosra a program egyetlen mérkézésbél all. Ebbdl bizonyitasunk szerint 4 és 3 jatékos esetére létezik
program, majd 8 és 7, valamint 6 és 5 jatékosra, ezekbdl nyilvanvaléan a 16-ig, ..., 2"-ig terjeds szamokra, és igy
tovabb.

1Lasd a megoldast K. M. L. 51. (1975) 13. oldal.



