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Rendezziik az (Z), a > b > 0 binomiélis egyiitthatokat sorokba és oszlopokba gy, hogy (b

a\ (a-—1 n a—1
b) \b-1 b
azonossag miatt minden egyiitthato a felette levs és az elGtte levs szamok Osszegével egyenls. Az (1) elgallitas bal

oldaldn minden oszlopbdl egy szam talalhatd meg, és ha az 0sszeget visszafelé olvassuk, akkor jobbroél bal felé haladva a
fenti sémaban hatarozottan felfelé is kell haladnunk. Eléfordulhat, hogy lesodrédunk a séméaroél, akkor van sziikségiink

a
az a < b parhoz tartozo (b) egyiitthatokra.

> az (a — b)-edik sor
b-edik oszlopaba keriiljon. Akkor az

1 1 1 1.
2 8 4 5.
3 6 10 15...
/10 20 35...
5 15 8 10 ...
6

21 56 126 ...
A feladat allitasat k szerinti teljes indukcioval latjuk be. Ha k = 1, az allitas nyilvanvald, hiszen
()
n = .
1
Tegyiik fel, hogy mar belattuk az allitast, minden k-nal kisebb tagszamra. Legyen aj az a legnagyobb természetes

szam, amelyre
Qg
(%) =n

és tekintsiik az m =n — (L;:) szam (k — 1) tagu elgallitasat. Ha m = 0, akkor megfelel a kovetkezs Osszeg:

- () () ()

Ha m > 0, akkor feltevésiink szerint van (1) szerinti el6allitasa:
[ as ap—1
m = (1) + (2> +...+ (k—l)'
Elég megmutatni, hogy itt ax_1 < ax. Ha ugyanis ax_1 = ax volna, akkor
ap +1 ay ay ap—1 ay an
= < < =
() =G () = () e () = () =

volna, ami nem lehet, hiszen (CZC) volt a legnagyobb, n-nél nem nagyobb szdm a k-adik oszlopban. Feladatunk allitasat

ezzel bebizonyitottuk.



