Jeloljiik a vizsgalt kifejezést p(A1, Aa, As, As)-gyel, roviden p-vel. Ha az A; események fliggetlenek, akkor p = 0, p
maximuménak emiatt pozitiv, minimumanak negativ szdmot varunk. Mivel az események valoszintsége 0 és 1 kozotti
szam (a hatérokat is beleértve), mindkét széls6 érték abszolut értéke legfeljebb 1 lehet.

Maximumot gy kapunk, ha a B = A; As A3 A4 esemény valoszintisége nagy, és az S = P(A1)- P(As)-P(A3)- P(As)
szorzat kicsi. Hatarozzuk meg elGszor rogzitett B mellett az S szorzat minimumat. Mivel B maga utan vonja. A;-t,
P(B) £ P(A;) (i=1, 2, 3, 4), és igy S = [P(B)]". Itt az als6 hatér elérhets, mégpedig az A; = B (i = 1, 2, 3, 4)
helyettesitéssel. Elegendé tehét az

flz) =2 —2*

fiiggvénynek a 0 < x < 1 szakasz feletti maximumat meghatarozni. A fiiggvény derivaltja eltiinik:

fl(@)=1-42" =0,

1
ha 23 = T ekkor

flx)=2(1—-2% = % : 3%/1 =0,4725.

Minimumot tgy kapunk, ha P(B) kicsi, és S nagy. Az els6 bGségesen teljesiil, ha B a lehetetlen esemény, ekkor
varhatoan akkor legnagyobb az S, ha a teljes eseménytér mindegyik eseménye pontosan haromban van benne az A;
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események kozil, azaz P(A;) = 1 (i=1, 2, 3, 4) és ekkor p = — Z) = —0,3164.

Ezt ugy lehet elérni, hogy felbontjuk az eseményteret négy egyenls valosziniiségi részre, jeloljiik e részeket C;-vel,
és ezekkel az A;-ket a kovetkezs mddon definialjuk:

Ay =C1 + Cy + Cs,
Ay =C1 + Cy + Cy,
As = C1 4+ Cs5 + Cy,
Ay =Co+ Cs+ Cy.

Legyen altalaban P(B) = z 2 0, és hatarozzuk meg S maximuméat. Akkor
1 —x=P(B) = P(A; + Ay + A3 + Ay) < P(A3) + P(A2) + P(A3) + P(Ay).
Célszerti emiatt S-et is az A; eseményekkel elGallitani:
S=[1-P(A)] [1 = P(Ay)] [1 — P(A3)] [1 — P(A4)].

A szamtani és mértani kozép kozti Osszefiiggés szerint

5 < (1_ P(Al)+P(A2)1—P(A3)+P(A4)>4,

1—=x
-et irunk:

és az el6bbi egyenlGtlenség szerint ezt tovabb noveljiik, ha a méasodik tag helyére
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Ezek szerint ha P(B) = x, akkor
(3+ )4
pZx— TR
ami monoton n6 a 0 < z < 1 szakaszon, tehat a minimuma x = 0 mellett van. Ezzel belattuk, hogy a kezdetben talalt
érték a p minimuma.



