El6szor is megmutatjuk, hogy

¢*1,  ha z tizedestort alakjaban a k. helyen
(3) fnlz) = szerepel elGszor az 5-0s és k < n,
0, ha az els6 n tizedesjegyben nincs 5-0s
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(amelyik szamnak két tizedestort alakja van, annak a véges alakjat hasznaljuk, pl. g—nél a 0,800. .. alakot hasznaljuk

és nem a 0,799... alakot).

Allitasunk n = 1-re igaz. Belatjuk, hogy ha n-re igaz az allitasunk, akkor (n + 1)-re is igaz. Tekintsiik f,, 1 (x)-et.
Ha z-ben az els6 n tizedesjegy kozott van 5-0s, akkor (3) szerint f,(z) > 0, ezért f,11(z) = fn(z). Ha az els6 5-6s a
k-adik tizedesjegy, akkor f,i1(z) = fu(z) = ¢"~ ' (k < n). Ha a-ben az els6 5-0s az (n + 1)-edik tizedesjegy, akkor
fnr1(2) = "1 = ¢", hiszen  (n+1)-edik tizedesjegye 5-Os és f,(x) ennél az z-nél (1) miatt 0 volt. Végiil ha x-ben
az (n + 1)-edik tizedesjegyig nincs 5-0s, akkor az indukciosfeltétel miatt f,,+1(x) = 0. Ezzel (3)-at belattuk.

Az f,(x) fiiggvény (3) alatti alakja szerint
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an = /fn(:zz) dr = Zaqu_l,
k=1
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ahol «j mindazon szakaszok hosszanak Gsszege, amelyek részei a (0; 1) intervallumnak és tetszéleges pontjuknak
tizedestort alakjaban a k-adik tizedesjegy 5-0s, de az el6tte levsk egyike sem az.
Az ) szamok meghatarozasa céljabol osszuk fel a (0; 1) intervallumot
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10* dbﬁ hosszisagu, balrél zart, jobbrol nyilt intervallumra. Koziiliik egy tetszélegest kivalasztva, annak bal oldali

végpontja 0,b1by ... 0,00 ... alaki, és az intervallumbeli Gsszes szam els6 k tizedesjegye megegyezik Igy elegendé az
k—1

igy

intervallumok bal végpontjat vizsgalni. Mivel a megfelels bal végpontok szama 9571, oy, = Tor i
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A keresett hatarérték ennek alapjan
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