A kérdéses szam (vagy szamok) a 2%, 22,23 ... 219 hatvanyok mindegyikével oszthato, ezért utolso jegye csak
2-es lehet a megengedett 1-es és 2-es koziil; tizes értékd jegye csak 1-es, hiszen 22 nem oszthaté mar 4-gyel sem; szazas
értéki jegye is csak 1-es, mert 212 méar 8-cal sem oszthaté. Tovabbi egy—két proba mutatja, hogy 1112 a 16-tal osztva
maradékot ad — ami csak a 16 fele, 8 lehet, mert a 8 még egész szamszor van meg benne, masrészt 1000 is 8-at ad,
hiszen még 1000 : 8 = 5% egész (paratlan), ennélfogva 111241000 = 2112 oszthat6 16-tal, és hasonléan 22 112 oszthato
2%-nel, 122 112 oszthaté 2%-nal. A
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ﬁ =1, ? — 9, 23 14, ? - 132, T - 691

hanyadosok sorozatabol azt sejtjlik, hogy paratlan hanyadost kapva az eddig megtalalt szamvégzdés elé 1-es 1ép, paros
hanyados utan pedig 2-es a kovetkezs Gj szamjegy. Ezt fogjuk bizonyitani: ha az 1-esekkel és 2-esekkel irt n-jegytd A
szam oszthat6 2"-nel és az A : 2" = ¢ hanyados paratlan, akkor 2" '-nel az (1 - 10™ 4 A) szam oszthato, ha pedig ¢
paros, akkor (210" + A).
Valoban, az elsé esetben
1-10"4+A  2"5"+¢q-2" 5"+4¢q
2n+1 = 2n+1 = 2

egész, mert a tort szamlaloja paros. Es ugyanezt mondjuk ki végkovetkeztetésnek a masodik esetben is:

2-10"+ A - ntl.gn 4 g.2n __xn q
on+1 - on+1 - +§'

Azt kaptuk tehat, hogy a szam végzddésének jegyei egymas utén egyértelmien adodnak, a tizes szamrendszer 100-
jegyt szamai kozt egyetlen olyan van, mely oszthato 219°-nal és amelyben csak 1-es és 2-es szamjegyek fordulnak eld.
Tovabba, hogy ez az allitds a 100-asok helyén (ti. mint kitevd és mint jegyek szama) barmely n termeészetes szamra
érvényes.

Turdn Gyorgy (Budapest)

Megjegyzések. 1. Lényegében ugyanigy lehet bizonyitani az allitast, ha az 1-es szamjegy helyett paratlan jegyet
mondunk benne, a 2-es helyett pedig parosat, de 0-t6l kiilonbozét.
Lakner Péter (Budapest)

2. Ervényes az allitas barmely 4k + 2 alapt (k > 0, egész) szamrendszerben is.



