I. megoldas. A véletlenszert kivalasztas a kdvetkezSképpen értendd: annak valoszintisége, hogy a kivilasztott szam
a [0; 1] intervallum valamely [a, b] vagy [a, b) vagy (a, b] vagy (a, b) részintervallumaba esik, egyenls az intervallum
|b — a| hosszaval.

Ha a kivalasztott szam tizedes tort alakjaban az els6 n jegy kozott el6fordul 5-6s jegy, akkor a kivalasztott szamot
,»jO szam”-nak fogjuk nevezni. Probaljunk képet alkotni a jo szdmok elhelyezkedésérsl. Ha aq, ao, ..., ar az 5-0st6l
kiilonboz6 szamjegyek és k < n — 1, akkor a jobbrdl nyitott |0, a1as . .. a;5; 0,a1a2 . .. a;6) intervallum minden szama
jO szém.

Forditva, minden jé szdm beletartozik egy, az el6bbi tipusid intervallumba, mert véve az elsé 5-0s jegyét — legyen
ennek a sorszama m, és legyenek ezt megeldzo tizedes jegyei ay, as, ..., am—1 —, mindenesetre fennall m < n és a; # 5,
ha i < m — 1, tehat a j6 szdm benne van a kovetkezd intervallumban:

(1) [0, aiaz .. .am,15; O, 1a9 .. .amflﬁ).

~ ~ ~ ~ ~ ——A—— ~ ~ ~ ~

—
0 005q1 02 03 04 Q5 06 07 08 09 7

G

Abrank n < 2-re szemlélteti a jo szamokat tartalmazoé intervallumokat.

Az (1) alaku intervallumok diszjunktok (paronként nincs kozos pontjuk), ezért a keresett P valoszintiséget az ilyen
intervallumok hosszanak 0sszege adja meg. Az (1) hossza 10™™, az ilyenek szama annyi, ahanyféleképp az a1as . . . apm—1
szam megvalaszthato, vagyis 9", és egyiittes 9™ 1 . 10™™ hosszukat Osszegezniink kell m =1, 2, ..., n-re.
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(1)-bol lathato, hogy a tizedes torttel kétféleképpen elGallithato szamoknak a véges alakjara gondoltunk. Az els6
bekezdésben adott értelmezés szerint azonban nem valtoztat eredményiinkon, ha a végtelen alakra gondolunk.

Megjegyzések. 1. A fenti megoldas a tankonyv egy ,olvasmany” jelzési fejezetét hasznalta fel[]
2. Ha n — oo, akkor P — 1, eszerint annak valoszintisége, hogy a [0; 1]-bdl véletlenszerten kivalasztott szam
tizedes tort alakjaban szerepel 5-6s szdmjegy: 1 (biztos esemény). Ezt azonban mar értelmezésiink tartalmazta.

II. megoldas. A kérdéses eseménnyel ellentétes esemény valdszintiségét hatarozzuk meg.

Osszuk a [0; 1] intervallumot 10" szamu, egyméssal egyenls, 10™" hosszu részintervallumra, igy az osztopontok
azok a véges tizedes tortek, amelyeknek legfoljebb n tizedes jegyiik van, mas szoval az 1, 2, ..., 10" — 1 egész szamok
10~ "-szeresei. Igy minden egyes részintervallum minden szama akkor és csak akkor ,nem j6” szam, ha az intervallum
bal végpontja nem jé szam.

A bal végpontok koziil azok a nem jo szamok, amelyeknek 10™-szeresében nem fordul el§ az 5-0s, azaz minden

9 n
jegyik a 0, 1, 2, 3, 4, 6, 7, 8, 9 koziil valo. Szamuk 9", igy a nem j6 intervallumok egyiittes hossza (E) . Ebbdl

értelmezhetd az I. megoldas egyszert eredménye.

Y Czapdry E.—Gyapjas F.—Horvay Katalin—Pdlmay L.: Matematika a gimn. IV. o. szdmadra, Tankdnyvkiad6, Budapest, 1969. 269. oldal:
Valoszintiségek meghatarozasa geometriai modszerekkel.



