A foltevés azt jelenti, hogy minden olyan P(Q pontparra, amelyre

AP CQ
(1) PE-OD A(>0),
teljesiil a kovetkez§ is:
@) (APQD) = (BPQC) = 3 (ABCD),

egy konvex sokszog teriiletét ugy jelolve, hogy zarojelben felsoroljuk csicsait, valamelyik koriiljarasa sorrendjében.
Megmutatjuk, hogy ebbdl a A = 1 specidlis érték mellett azt kapjuk, hogy C'D parhuzamos AB-vel.

Valoban A = 1 esetén P felezi AB-t és @ felezi CD-t (az 1. dbran Py, ill. 1), tehat
(2) (AP,Q1D) = (BPIQ1C).
Masrészt teljesiil
(3) (Pi@Q1D) = (P1Q:C)
is, mert Q1D és Q1C alapjuk egyenls és P1-b6l hiizott magassaguk azonos. (3)-at (2')-bél kivonva:
(AP, D) = (BP,C).

Amde e két haromszog APy, ill. BP; alapja egyenls, igy magassaguk, azaz D-nek és C-nek az AB egyenestdl valo
tavolsaga is egyenls. Es mivel az ABC'D négyszog konvex, C' és D ugyanazon az oldalan vannak AB-nek, tehat CD
parhuzamos AB-vel, amint allitottuk. Méas széval: ABCD trapéz.

Legyen most Py, Qx az (1)-nek egy tetszéleges A(#£ 1) pozitiv értékkel eleget tevs pontpar (2. dbra).
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2. dbra

fay P\B = —— AB, A= —— AB, Q\D = —— €D, Q\C = —2—_¢D
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AP,QAD és BP\Q\C kozos magassagu és (2) szerint egyenld teriiletii trapézok, tehat egyenlSk az EK ), K)\F kozép-
vonalaik is, ahol F, F' az AD, ill. BC szar felez6pontja és K az EF, PyQ )\ egyenesek metszéspontja. Igy
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MB + CD) — AB + \CD) = AB - CD) =0,
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és ez tetszOleges A (#£ 1) aranyérték mellett csak tgy teljesiilhet, ha AB = CD, vagyis az ABCD négyszog paralelog-
ramma. Ha viszont AB = CD, akkor minden A aranyérték mellett EK) = K, F, tehat PyQ) minden \ mellett felezi
a négyszog teriiletét. Ezt kellett bizonyitanunk.
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Megjegyzés. A feladat feltételébdl csak annyit hasznaltunk fel, hogy a PyQ@» egyenes felezi a négyszog teriiletét
A =1, és valamilyen, 1-t6l kiilonboz6, de kiilonben tetsz6leges A érték mellett.



