
A feladatban szerepl® sorozat tagjait akkor kapjuk, ha

√
2-höz közel álló ra
ionális számokat állítunk el® a következ®

meggondolás szerint. Kiindulunk a q = 1−
√
2 számból, és azt mondjuk, hogy ennek n-edik hatványa

qn = (1−
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2)n ∼ 0.

A hatványt a binomiális tétel szerint kifejtve minden második tag tartalmazza a
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(Csak egyszer¶ség kedvéért írtunk ∞-t az összegezés fels® határának; ugyanis azok a tagok, amiket így önkényesen

belevettünk az összegbe, 0-val egyenl®ek � hiszen
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értéke de�ní
ió szerint 0-val egyenl®, ha, j > n.) A qn ∼ 0

közelít® egyenl®ségbe qn fenti kifejezését írva, majd

√
2 értékét kifejezve, bel®le a

√
2 ∼ an közelít® egyenl®séget kapjuk.

Pontosabban az igaz a fentiek alapján, hogy
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Itt a nevez® értéke legalább 1, hiszen a nevez®ben olyan összeg áll, amelynek a tagjai nem-negatívak, és els® tagja

n ≥ 1. A számláló viszont tart 0-hoz, ha n tart a végtelenbe, hiszen |q| < 1. Ezek szerint an −
√
2 tart 0-hoz, ha n tart

végtelenbe, vagyis az an sorozat határértéke

√
2.
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