1. Szemléletesen szélva az 1,2,...,n szdmoknak csak az olyan permutaciéit tekintjiik, amelyekben minden egyes
szam vagy megmarad az alapsorrendbeli helyén, vagy pedig valamelyik szomszédjanak a helyét foglalja el. Igy a
2,3,...,n — 1 szamok részére 3 hely jon szoba, az 1 és n szdmok részére pedig csak 2 hely.

Jeloljiik az (1) tulajdonsagtu n-elemi permutaciok szaméat p,-nel. (1) szerint i, értéke vagy n, vagy (n — 1). Az
elss esetben (iy,42,...,9,—1) az 1,2,...,n — 1 szamok permutéacidja, melyre ugyancsak teljesiil (1), ezek szama tehat
Pn—1. A masodik esetben n-nel csak i,_1 lehet egyenls, tehat (i1,ia,...,i,—2) az els6 (n — 2) természetes szam (1)
tulajdonsagi permutacioja. Ezeknek a szama p,,_o, tehat

(2) Pn = Pn—1+ Dn—2.

Termeészetesen (2)-nek csak n > 2 mellett van értelme, igy a p, szdmok meghatéarozasahoz sziikségiink van az els6 két
értékre, ami nyilvan p; = 1, po = 2. Ezek a kezd§ értékek (2)-vel egyiitt mar egyértelmtien meghatarozzak p,, értékét.
2. A tovabbiakban explicit kifejezést keresiink p,-re.
Altalaban az olyan sorozatokat, amelyekre teljesiil (2), Fibonacci-féle sorozatoknak nevezziik. (2)-bél kdzvetleniil
kovetkezik a Fibonacci-sorozatok kovetkezd harom tulajdonsaga:
a) Ha az a,, sorozat Fibonacci-sorozat, akkor ilyen tipusa a ¢, = Aa,, sorozat is, ahol A tetszéleges valos szam.
b) Ha az a,, b, sorozatok Fibonacci-sorozatok, akkor ilyen tipust a ¢, = a,, + by, sorozat is.
¢) Az a,, = ¢" geometriai sorozat akkor és csakis akkor Fibonacci-sorozat ha ¢ gyoke a
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Elegendd tehat olyan «, 8 szamokat keresniink, melyekre a ¢,, = gy’ + Bg5 sorozat elsé két tagja rendre megegyezik
a fenti p,, sorozat els6 két tagjaval, akkor minden n-re teljesiil p,, = c¢,. Illyen szdmpar a
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Ezzel megkaptuk p,, kifejezését kizarolag az n indexszel kifejezve. (Konnyd belatni, hogy a kifejezés barmely n
termeészetes szam esetén természetes szamot ad p,-ként.)
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