Jeloljiik a keresett szdmtani sorozat szomszédos tagjainak a kiilonbségét d-vel. Ha d paratlan volna, akkor a sorozat
minden masodik tagja paros volna, és a tagok nem lehetnének primszamok. (Tagokként természetesen csak egész
szamokra gondolunk.) Tehéat d oszthato 2-vel. Ha d nem volna 3-mal oszthato, akkor a sorozat harom egymas utani
tagja koziil az egyik mindig 3-mal oszthat6é volna, tehat d a 3-mal is oszthaté. Hasonlé moédon lathaté be, hogy d
oszthatd 5-tel is, és 7-tel is, vagyis d oszthatd 2-3 -5 -7 = 210-zel.

Annak érdekében, hogy lehet6leg kicsi (pozitiv) szamokkal dolgozzunk, d = 210 kiilénbségt sorozatot keresiink. A
sorozat a kezdd tagjara szoba jové primeket névekvs rendben addig vizsgaljuk, mig olyat taldlunk, amelyre az (a+
+2101) tagok (0 <i < 9) mindegyike prim. Nyilvanvaléan a > 11.

Azt varjuk, hogy talalunk olyan megoldést, melyben minden tag kisebb 2500-nal, ezért elég azt biztositanunk, hogy
a sorozat tovabbi tagjai (1 < i < 9) ne lehessenek oszthatok a v2500 = 50-nél kisebb primek egyikével sem. Maga a
kezdé tag is csak ugy lehet oszthato ilyen primmel, ha éppen egyenls vele.

Kisebb szdmokon vizsgalédhatunk, ha az egymaés utani p értékek esetében a helyett az (a : p) osztas m maradékat
tekintjiik és ugyanigy d helyett a (210 : p) osztas r maradékat, vagyis a = ap + m, 210 = dp + r, ahol «, § természetes
szamok, 0 < m < p és 0 < 7 < p. Igy a kovetkezs 10 szamot tekintjiik:

(1) m, m+r, m+2r, ..., m+9r,

hiszen m + ri = (a + 210i) — (o + §7) - p akkor és csak akkor oszthato p-vel, ha (a 4+ 2107) oszthato vele.

Mérmost minden egyes fenti p-hez tablazatba gy(jtjiik azokat az m értékeket, amelyek mellett (1) egyik tagja
sem oszthato p-vel. A 11 < p < 19 értékekre ezeket az alabbi tablazat tartalmazza. (A p = 23 esetekben rovidebb
felirni a meg nem engedett m értékeket.) — Pl. p = 11 esetében r = 1, és igy m = 1 még megfelels, mert velik (1) az

1, 2, ..., 10 szamokbol all, viszont m > 2 esetén fellépne koztiik 11-gyel oszthato szam.
P r m lehetséges értékei:
11 1 0, 1
13 2 0, 2 4, 6
17 6 0 6, 12, 1, 7, 13, 2, 8§
19 1 o, 1, 2, 3, 4 5, 6, 7, 8§ 9
P r m nem megengedett értékei:

23 3 20, 17, 14, 11, 8, 5, 2, 22, 19;
29 7 22, 15, 8 1, 23, 16, 9, 2, 24
31 24 7, 14, 21, 28, 4, 11, 18, 25, 1;
37 25 12, 24, 36, 11, 23, 35, 10, 22, 34
41 5 36, 31, 26, 21, 16, 11, 6, 1, 37;
43 38 5, 10, 15, 20, 25, 30, 35, 40, 42;
47 22 25, 3, 28, 6, 31, 9, 34, 12, 37T.

Ezek alapjan a sorozat kezd§ szama nem lehet 11, mert ez p = 13 mellett nem megengedett maradékot ad, nincs
meg a 13-as sorban (mésrészt megvan a 23-asban tilosként). A tovabbi keresés jelentGsen egyszertisodik, azt véve
alapul, hogy a-t 11-gyel osztva csak 1-et kaphatunk maradékul. Az els6 ilyen primszam a 23, de ez is p = 13-ra nem
megengedett maradékot ad. Hasonléan a = 67, 89 rendre a p = 17, 13 primekre nem megengedett maradékot ad, és
45, 111, 133, 155 és 177 nem prim. Az a = 199 szam viszont a fenti primekre rendre 1, 4, 12, 9, 15, 25, 13, 14, 35,
27, 11 maradékot ad, ezek mindegyike megengedett, és a = 199 maga is prim, tehat az a = 199 kezd6 tagt, d = 210
kiilonbségl szamtani sorozat elsé tiz tagja biztosan primszam.

Megjegyzések. 1. Prim a sorozat elejére beiktathato (—11) is, de efféle problémakban pozitiv szamokra szokas
szoritkozni.

2. Kevesebb meggondolassal, felkésziiléssel jarna a fentiek alapjan az 1 4+ 22k sorozat tagjait venni a-nak, ekkor
viszont primitiv, kilatdstalan munkaval egyenként kellene vizsgalni, hogy minden tag prim-e a sorozatokban.



