A feladat szovege nem zarja ki azt a lehet&séget, hogy a segédautok (véges sokszor) visszatérjenek allomashelyiikre,
benzint vegyenek fel, és Gjra visszatérjenek A-hoz, vagy a tobbi, uton levs segédautohoz. Ezt a lehetséget ki is fogjuk
hasznalni a megoldasban. Valasszuk tavolsagegységnek azt az utat, amit egy tele tankkal indul6é auté — tovabbi segitség
nélkiil — meg tud tenni, eszerint a két varos tavolsaga 2 egység. Jeloljiik a varosokat B-vel és C-vel, tovabba egy adott
tervhez jeloljiik B*-gal, illetve C*-gal a BC' utszakasznak azt a B-t6l, illetve C-t6l legtavolabbi pontjat, ameddig
a B-beli, illetve C-beli segédautok a terv szerint eljutnak. Kénnyen lathato, hogy elegends csak azokat a terveket
vizsgalnunk, amelyek szerint A tankja B*-ban tele van, és C*-ban {ires.

Ha B-ben csak egy segédautot vesziink igénybe, akkor BB* < 1/2. Valoban, az utolsé forduloban a segédautonak
el kell mennie B*-ig, itt valamennyi benzint kell adnia A-nak, és még vissza kell tudnia térni B-be. Ez csak ugy
lehetséges, ha a BB* utszakasz kétszerese 1-nél kisebb, vagyis BB* < 1/2. Ugyancsak kisebb 1/2-nél a C*C tutszakasz
hossza, ha C-ben csak egy segédautot hasznalunk, hiszen a C-beli segédauténak el kell jutnia C*-ba, itt valamennyi
benzint kell adnia A-nak, és ezutédn vissza kell tudnia térni C-be. Ezek szerint két segédautdé nem elég, ha egyiket
B-ben, a masikat C-ben hasznéljuk. (Ennek bizonyitasahoz az elmondottakon kiviil csak azt kell még megjegyezni,
hogy B*C* =1.)

Akkor sem elég két segédauto, ha mind a kettének B az allomashelye. Legyen ugyanis By az a pont, ahonnan az
A-t B*-ban feltolté segédauto tele tankkal elindult, és By az a pont, ahol A feltdltése utéan, B felé tartva kiiiriilt a
tankja. Az el6bbiek szerint BBy és BBj kisebb 1/2-nél; és igy BB* < 1, tehat két B-beli segédauto valoban nem elég.
Hasonléan lathato be, hogy nem elég két C-beli segédautéd sem.
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Megmutatjuk, hogy harom segédaut6 viszont mar elegendd ahhoz, hogy A-t B-bsl C-be juttassuk el. Inditsuk el
ugyanis A-t B-bdl két segédauto kiséretével, és menjenek el egyiitt By-ig, ahol BBy = 1/3. Itt az 57 segédauté toltse
tele A tankjat és menjen vissza B-be, majd mésodik forduloban toltse tele ugyancsak Byp-ban az Sy segédauto tankjat.
Induljon tovabb By-bol A az Ss kiséretében, és tegyenek meg egyiitt ismét 1/3 egységnyi utat. Ezutan toltse tele So az
A-t és térjen vissza Bop-ba. Harmadik forduloban jojjon eléje idaig az S1 segédautd B-bdl, igy egyiitt méar haza tudnak
menni. Tehat a terviink mellett BB* = 2/3. A B* pontbol A el tud jutni addig a C* pontig, melyre C*C = 1/3.
J6jjon eléje idaig C-bdl a harmadik, S3 segédauto, innen egyiitt be tudnak menni C-be. (Az abra kis kérgrafikonjai a
tank tartalmat mutatjak.)

Reviczky Janos (Budapest, I. Istvan Gimn.)



