A feladat allitasat a kovetkezd altalanosabb alakban bizonyitjuk be. Legyen adott a sikon n (> 3) pont, amelyek
kozil egyik harom sincs eqy egyenesen, ekkor ki lehet vdlasztani kézilik hdrmat gy, hogy az ezek dltal meghatdrozott
o

hdromszdégnek van —— -nél nem nagyobb szdge.
n

Tekintsiik pontjaink konvex burkat: ez valamilyen konvex k-szog, ahol 3 < k < n. A k-szog belss szogeinek Osszege
(k—2)-180°, igy a burkol6 sokszognek van olyan A csicsa, amelynél levs « szogre fennall az

(1) agw: 1_2 180° < -2 ,18002(”—2)180
k k n n

egyenl6tlenség. Kossiik Ossze A-t a tobbi ponttal, igy n — 1 kiilonb6z6 egyenest kapunk, és ezek a-t (n — 2) részre
a

bontjak. E részek koziil a legkisebb nem lehet nagyobb 2—nél, ezért (1) miatt

n —
« 180°
<
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tehat a keresett haromszog egyik cstucsa A, mésik két csicsa pedig az « legkisebb részének a széarain levs egy-egy pont.
Vegyiik észre, hogy itt egyenlség csak akkor allhat fenn; ha k = n, vagyis mind az n pont hozzatartozik a konvex

n
burokhoz és o = [ —— | - 180°, vagyis az n-sz6g mindegyik sz0ge és annak mindegyik része egyenls. Ez pedig csak
n

akkor kovetkezhet be, ha az n pont egy szabdalyos n-szog n cstcspontja.

[e]

Specialisan, n = 6 esetén —— = 30°, igy a feladat allitasat bebizonyitottuk, s6t azt is megmutattuk, hogy taldlhato

olyan 3 pont is, melyek altal meghatarozott haromszognek van 30°-nal kisebb szoge, kivéve azt az esetet, amikor a 6
pont egy szabalyos hatszog 6 csticspontja.
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Megjegyzések. 1. A feladat allitdsanal kissé erGsebb allitas a kovetkezs: ha a sik 6 adott pontja koziil semelyik 3
sincs egy egyenesen, akkor kivalaszthato koziilik 3 dgy, hogy az altaluk meghatarozott haromszognek van legalabb
120°-0s szoge. Ebbdl valoban kovetkezik a feladat allitasa, hiszen ekkor a masik két szog dsszege legfeljebb 60°, tehat
egyikiik legfeljebb 30°. (A megforditas nyilvanvaloan nem igaz.) Ezen erGsebb &llitas bizonyitasat a kovetkezSkben

vazoljuk: A konvex burok
4-180°

— vagy hatszog — ekkor van olyan szbge, amely nem kisebb, mint = 120° (s ez természetesen< 180°) —,

— vagy legfoljebb 6tszog — ekkor van olyan 3 pont a 6 kozott, amelyek altal meghatérozott haromszog belsejében is
van pont. Ilyen pontbol a haromszognek legalabb egy oldala legalabb 120° alatt latszik.

Dombi Péter (Pécs, Nagy Lajos Gimn., III. o. t.)
2. Bebizonyithat6, hogy 6 pont esetén legalabb két haromszognek van legfoljebb 30°-0s szoge.



