u1, Uz, v1, Vo ismeretében a rekurzié alapjan u, és v,, és ezért s,, is meghatérozhaté minden n természetes szdmra.
Azt kell tehat megvizsgalnunk, hogy si, So, ..., sg—1 ismerete elegends-e uy, ug, v1, vo meghatarozasara. Mivel sq,

S2, ..., Sk—1 mindegyike kifejezhets uq, us, v1, vo-vel (pontosabban ezek linearis kombinaciojaval), azért s1, sa, s3, S4

ilyen elGallitasa egy négyismeretlenes, els6foku egyenletrendszert ad wuq, us, vy, ve-re. Valoban,

83 = U3z +v3 = (2U2 + Ul) + (3112 — ’Ul),
S4=ug +vg = (2ug + uz) + (3vg — vg) =
= 2(2UQ +U1) + uo +3(3’U2 - ’Ul) — vy = dug + 2u1 + 8vo — 3y,

igy a mondott egyenletrendszer:
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(51 + v = S1,

Do

U2 + V2 = Sg,
U1 + 2us — vy + vy = s3,
2u1 + duo — vy + 8vy = s4.
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Ezt a rendszert kénnyen megoldhatjuk:

Uy = _S2+383 — S84,
Uy = —8§1 + S2 + DS3 — 284,
V1 = 81+ 82 — 383+ 84,
Vg = 81 — 583 + 234.
Tehat ha k > 5, azaz legalabb s1, so, s3, s4 adott, akkor s1, ..., sy_1-b6l nemcsak s, de minden s, (n > k) megha-

tarozhat6. Ha azonban k < 4, akkor s; nem hatarozhat6é meg egyértelmden. Ha példaul s, so, s3 adott, de s4 méar
nem, akkor (4)-be s4 helyébe egy tetsz6leges p szamot irva, kapunk egy olyan megoldasrendszert, melyben s4 helyett
mindeniitt p &ll. Azaz a megoldésrendszer mas és mas p-re mas és mas lesz.

Megjegyzések. 1. A kérdést természetesen ugy értettiik, hogy s1, so, ..., Sk_1 egy helyesen képezett sorozat tagjai,
nem pedig tetszés szerint valasztott szamok. Lattuk ugyanis, hogy mar si, so, s3, s4 elég az u,, v,, S, sorozatok
visszaallitasara.

2. Az uy, v, és s, tagok rekurziv megadasabol kovetkezik, hogy egyenletrendszeriink és annak megoldéasrendszere
helyes marad, ha benniik az indexek mindegyikéhez ugyanazt az egész szamot hozzdadjuk. Kovetkezésképpen k > 5-re

Up_g4 = — Sg—3+3Sk_2— Sp_1,

Uk—3 = —Skg—4 + Sk—3 + dSg—2 — 251,

Vk—4 = Sg—4+Sk-3— 3Sk—2+ Sp_1,
Vk—3 Sk—4 — 58p—2 + 281,
és (4)-bol
Sk = dug_2 +2up_3+8vk_2 — 3Vk_3 =
= 5(2ug—3 + ug—a) + 2ug—3 + 8(3vg—35 — Vg—4) — BUg_3 =
= 12ug_3 + dug—g4 + 21vg_3 — Svg_4.

Innen és (5)-bél konnyen adodik, hogy ha k& > 5, akkor
Sk = Sp—4 — Sk—3 — 652 + 3Sk_1.

Eszerint ha csak sg-ra van sziikségiink, ennek kiszamitésa egyszertibb, ha az ismert tagok koziil a négy legnagyobb
indexi tagot hasznaljuk fol.
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