Jeloljiik V,,-nel az 1, 2, . .., n egységnyi palcakbol elallithatd haromszogek szamat, és ezek kozott legyen Sy azoknak
a szama, amelyekben a leghosszabb palca k egységnyi. Ekkor

(1) Vo=81+8+...+5,=53+S4+ ...+ 5,

hiszen S, = Sy = 0 (béar S3 értéke is 0, de a késGbbiek szempontjabol ezt a tagot mégis kiirjuk).
Jeloljiik egy tetsz6leges haromszdghben, amelyben a leghosszabb oldal k egységnyi, a masik két oldal hosszat a-val,
b-vel ugy, hogy

(2) E>a>b2>1.
Tehat a, b természetes szamok, melyekre a haromszog-egyenlGtlenségnek megfelelGen
(3) a+b>k.

Ha az a, b természetes szamokra (2) és (3) teljesiil, akkor van olyan haromszog, melynek oldalai a, b és k egységnyiek,
hiszen a masik két oldalra vonatkozé haromszog-egyenl6tlenség (2) miatt trividlisan teljesiil. Ezek szerint Sy egyenld
a (2) — (3) egyenl6tlenségrendszerre a természetes szamok korében adhaté megoldasok szamaval.

Ha az a, b szampérokat a derékszogi koordinata-rendszerben dbrazoljuk, a megfelel6 pontok az

1<a<k, 1<b<k

egyenl6tlenségekkel meghatéarozott N négyzetben vannak, az a = b feltételnek megfelel e egyenes alatt és aza+b =k
feltételnek megfelels f egyenestsl jobbra. Sj a siknak ebben a részében talalhato, egész koordinataju pontjainak
(racspontjainak) szdma.

!

0 ! k-1 Kk a

Az Ny, négyzet oldalain (k — 1) egész koordinataja pont van, igy Ny-ban (k — 1)* a récspontok szdma. Ebbél le kell
vonnunk az e és f egyeneseken levs racspontok szamat, ezeken kiilon-kiilon ugyancsak (k — 1) racspont talalhato. Ha
azonban az e és f egyenesek metszéspontjanak koordinatai egészek, ezt a pontot kétszer szamitanank. A C metszéspont
mindkét koordinataja, k/2, ezek tehat akkor egészek, ha k paros. Ezek szerint ha Nj-bol elhagyjuk az e, f egyenesek
pontjait, a visszamaradé racspontok szama

(k—1)> =2(k = 1) + M\ = (k — 2)* —
ahol Ay =1, ha k paros, és A\, = 0, ha k paratlan, és ux = 1 — A\;. Az Ny, négyzetet az e, f egyenesek négy egybevagd
részre vagjak, melyekben a racspontok szama is egyenls, hiszen tetszéleges racspontot ezekre az egyenesekre tiikkrozve
ismét racspontot kapunk. Ezek alapjan

(4) Sk=~((k—2)* — ).
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Ha marmost n paratlan, akkor (1)-re tekintettel
RO IR Sy
k=3 k=3

ahol a masodik Osszeg a 3 és n kozti paratlan szamok szama, hiszen jup = 1 ha k paratlan, és ux = 0 ha k paros. Igy
ez a masodik Osszeg (n — 1) felével egyenls és
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(n—1)(n—-3)(2n — 1).
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Vagyis paratlan n esetén
Vo= (n=1)(n—=3)(2n—1)
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Ha pedig n paros, akkor ezt és (4)-et felhasznalva kapjuk, hogy

nn—2)2n+1) (n—-1)°>=1 _

Vn — Vn4+1 — SnJrl - -
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A két kifejezést egyesithetjiik. Ugyanis a két szdmlalo beszorzassal
2n® —9n? +10n — 3, ill. 2n3 — 9In? + 10n,
igy minden n-re (n > 3) az egész rész jelének felhasznélasaval

~ [n(n—=2)(2n —5)
Vi = o .
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