1. Bebizonyitjuk a kovetkezs segédtételt: két adott, kozos pont nélkiili, zart, konvex alakzat elvalaszthaté egy sikkal;
pontosabban: megadhat6é hozzdjuk olyan sik, hogy az altala meghatéarozott, nyilt félterek mindegyike az egyik — és
csak az egyik — alakzatot tartalmazza.

Koénnyen bizonyithaté, hogy ha K; és Ky két zart, konvex alakzat, akkor létezik olyan Ki-beli P és hozza egy
Ks-beli P, pont, hogy Pj-vel a Ki-nek, Py-vel a Ky-nek egy-egy tetszdleges pontjét jeldlve, a Pj Py tavolsag legalabb
akkora, mint a P; P, tavolsag. Ha Kj-nek és Ks-nek nincs kozos pontja — mint esetiinkben —, akkor P, P> = d > 0,
P, és P; kiilonbozsk. Ekkor a P P» szakasz felez6 meréleges sikja egy, a fentiek szerinti elvilaszté sik, és elvalasztja
Kj-et Ko-t6]l minden olyan S sik is, amely ezzel parhuzamos és a P P> szakaszt ennek egy bels6 pontjaban metszi.

Az allitast az ilyen S-ekre bizonyitjuk. Elérebocsatjuk, hogy a mondottak szerint a Py koriili, d sugara G gémbnek
nyilvanvaléan nincs k6zos bels6é pontja Ks-vel.

Tegyiik fol — allitasunkkal ellentétben —, hogy Kos-nek van az S-sel kozos Py pontja. Ez nem azonos Ps-vel, mert
P, nincs rajta S-en. Igy a P, Py szakasz minden pontja beletartozik K,-be, mert Ko konvex. Van tehét e szakasznak —
és vele Ko-nek is — a G belsejébe es6 Py™ pontja, barhol van is Py az S-en, ugyanis P>-t6l Py felé indulva kozelediink
S-hez, belépiink G-be, hiszen G-nek Py-beli érintésikja parhuzamos S-sel. Igy pedig Py Py* < P P;, ami ellentmondas;
K5-nek nincs tehat pontja S-en.

Nem lehet pontja Ks-nek a Pj-et tartalmazoé féltérben sem, mert ha volna, akkor az ezt Ps-vel Osszekot6 szakasz
atdofné S-et, és a szakasszal egyiitt a doféspont is Ko-be tartoznék, aminek lehetetlen voltat méar belattuk. — Az
indexek folcserélésével Ki-re is érvényes allitadsunk.

2. A feladat feltevése nem zarja ki, hogy a harom test koziil csak kettét valasztva, ezeknek legyen k6zGs pontja.

3. Segédtételiink alapjan konnyd belatni a feladat allitdsat arra az esetre, ha van a hdrom konvex test kdzott olyan
ketts, melyeknek nincs kozos pontja. Ugyanis ezt a két testet véve az el6bbi K, és Ky szerepére, tovabbé vetitési
irdnynak egy S-beli egyenes iranyat, végiil egy az iranyhoz hajlé (azaz hegyes vagy derékszoget bezéard) sikot, e sikon
mindhérom test vetiilete létrejon, és az elsé két vetiiletnek nem lesz kozos pontja. Valdéban, igy S vetiilete egyenes, a
felterek vetiiletei nem nytlnak egymasba, ugyanigy K; és Ko-éi sem, ekkor pedig a harom vetiiletnek sem lehet k6zos
pontja.

4. Ha pedig nincs a harom test: C7, Co és C3 kozt a fenti Kq és Ko szerepére alkalmas par — vagyis barmelyik
kettének van kozos pontja, akkor a 3. pont meggondolasat elGszor a C; és Cy testek kozos Cha részére alkalmazzuk.
Ez feltevésiink szerint nem iires, tovibba nyilvanvaldéan zart és konvex, végiil a feladat foltevése szerint nincs kozos
pontja Cs-mal, van tehat olyan S; sik a segédtétel szerint, amely elvalasztja Ci2-t Cs-t6l.

Ekkor a Cs-at tartalmazo zart féltérben Ci-nek is, Co-nek is van része, e C7, C5 részeknek azonban nincs kozos
része, tovabba nyilvanvaléan mindkeét rész zart és konvex. Igy megadhato egy ket szétvalaszto So sik (minket azonban
ennek csak az a félsikja érdekel, amely a Cs-at tartalmazo féltérben van). Ekkor So-nek Si-gyel valé metszésvonala
alkalmas vetitési irdny. Valéban, igy S vetiilete egy s1 egyenes, So mondott félsikjanak vetiilete egy so félegyenes és
ezek ugy vagjak szét a vetitési sikot, hogy C3 vetiilete s1-nek egyik oldalan van, és so elvilasztja C7 és C5 vetiiletét.

A mondott vetitési irany egyértelmien létezik, mert Sy sem azonos, sem parhuzamos nem lehet Si-gyel, hiszen
Si-en van C7-beli pont is, C5-beli is, és ezek szétvalasztasira sem maga S7 nem alkalmas, sem egy vele parhuzamos
sik. Ezzel a bizonyitast befejeztiik.



