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A kapott kifejezés A-nak polinomja, mert a két n-edik hatvany kifejtése csak a négyzetgyokos kifejezés paratlan kitevss
hatvanyainak elGjelében kiilonbozik, ezek Gsszege pedig megfelel paronként 0.

A legutobbi megallapitasban csak pozitiv egész n-ekre gondoltunk. Minthogy azonban — az n-nel tovabb is pozitiv
egész szamot jelolve — fennall A_, = A, tovabba n = 0 esetén minden a-ra Ay = 2 (hacsak a # 0), és ezt (1) is
kiadja, azért (1) minden egész n-re érvényes.

Adott A esetében a és A,, akkor valos, ha |A| > 2. Tovabbi elemzéstdl eltekintiink.

Petz Dénes (Budapest, Veres Palné Gimn., III. o. t.)

II. megoldas. Problémank kapcsolatban van az 1234. gyakorlattalﬂ ott Ap-et a 2 < n < 7 értékekre allitottuk
el6. Ottani eredményeinket kissé atalakitva, az n = 0, 1 esetekkel kiegészitve és névekvs hatvanyok szerint rendezve
az 1. abra sémajaban foglaljuk Gssze.
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1. dbra

Ezekre az értékekre A,-et A polinomjénak talaltuk, mindegyikben csak az n-nel egyez6 parossagu kitevk lépnek
fel.
Lényegében mar az ottani elGallitasban felhasznaltuk az
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rekurziét, amelyet A, definici6ja alapjan konnyen igazolhatunk:
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ez a kitevk parossidgarol mondottaknak barmely n-re valé érvényességét is bizonyitja. Ennek alapjan A, 41 polinom-
alakjaban minden egyes egyiitthatét az 1. dbrabeli séma megfelel helyén tgy allithatunk el6, hogy a balra f6lotte levs
egylitthatobol kivonjuk a két sorral folotte levs egyiitthatot — amint ezt a séma vastag nyilai mutatjak.

Azt latjuk, és konnyen igazolhato altalaban, hogy az elGjel minden egyes oszlopban lépésrdl lépésre viltozik, a
jobbra (45°-0s szoggel) lejté egyenesek mentén viszont allando. Ezt tudva minden egyes egyiitthato abszolut értékét a
balra folotte és két sorral f6lotte allo egyiitthatoé Osszege adja.

Papp Zoltin, Gondds Ferenc

Megjegyzések. 1. Az egyiitthatok abszolat értékére talalt elGallitas emlékeztet a Pascal-haromszog képezési szaba-
lyara. Az elhelyezés szerint is meglesz a megfelelés, ha séméankat atrendezziik, a balra (45° szoggel) lejt6 egyméas utani
egyeneseken levs egyiitthatokat irjuk egy 4j séma egymads utani soraiba (2. abra).
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3. dbra

Ezt a sémat — ha bels6 tagjait a 3. dbra szerint 6sszegekre bontjuk — két haromszog-séma Osszegének tekinthetjiik,
a jobb oldali (kisebb szamjegyekkel irt) séma maga a Pascal-haromszog, balra 1 hellyel eltolva (nagyobb szamjegyekkel

irva) pedig a 2-szeresét latjuk.
Az A, polinom-alakjaban felléps egyiitthatokat tehat egy binomialis egyilitthato kétszeresének és a ra kovetkezs

egyiitthatonak 6sszegeként allithatjuk els. Igy pl.
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Innen leolvashatjuk az altalanos alakot (célszeriibben a tagok forditott sorrendjében felirva):
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Az igy elGallitott Osszefiiggést ugyan a fenti meggondolassal is bizonyithatnank, mégis kényelmesebb kozvetleniil, teljes
indukcioval bizonyitani: a fenti rekurzié alapjan:
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Az egyes egyiitthatokban szerepl$ binomiélis egyiitthatokat 6ssze is vonhatjuk:
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2. Ertelmezhetjiik a 2. abrat a 4. abra szerint is, a nagy szamjegyekkel irt osszetevd balra és lefelé 1 — 1 hellyel valo
eltolassal all el6 a masikbol.



