I. megoldas. Mivel sem A intervallumainak, sem B-éinek nincs koézos pontja, igy a két rendszer kozos részének
minden egyes pontja A és B egy-egy meghatarozott intervalluméba esik. E két intervallum kozos része egy intervallum,
melynek kezdépontja a két intervallum valamelyikének kezdépontja, vagy a kozos kezdGpontjuk, ha azok egybeesnek.
Az utobbi esetben rendeljiik a k6z0s rész részintervallumahoz az 6t tartalmazo A-beli intervallumot, az el6bbi esetben
azt az A- vagy B-beli intervallumot, amelyikével a kezdSpontja egybeesik (1. abra).
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1. dbra

Igy a kozos részbeli kiilonbozs intervallumokhoz kiilonbozé intervallumokat rendeltiink, hiszen kezdépontjaik kii-
16nb6z6k, és barmely A- vagy B-beli intervallumot a k6zos résznek legfeljebb egy intervallumahoz rendeltiink hozza.
Igy azonban az A és B els6 intervalluma koziil az el6bb kezd6d6t, vagy ha kezdSpontjuk egybeesik, a B-belit nem
rendeltiik hozzd a k6z0s rész egy intervallumahoz sem, ezért a kozos rész legfeljebb 1-gyel kevesebb intervallumbol
allhat, mint amennyi A-ban és B-ben egyiitt van, vagyis n + m — 1-bdl.

Ennyibdl viszont allhat, s6t jeloljik ki barhogy az A- és B-beli intervallumok kezdGpontjait pl. gy, hogy az els6k
essenek egybe, a tobbiek viszont mind legyenek kiilonb6zdk, és tartson minden intervallum az ugyanabba a halmazba
tartozé kovetkez6 kezd&pontig, az utolsé intervallumok pedig egy olyan végpontig, amelyiket az Osszes kezdSpont
megel6z (2. abra).
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2. dbrdl

Ekkor A is, B is, a kdz0s rész is az els6 kezdGponttol az utolsé végpontig terjedd nyilt intervallum, elhagyva beléle
az elsé esetben az A-beli, a méasodik esetben a B-beli; a harmadik esetben az Gsszes kezdépontokat. Igy valoban a 3
halmaz n, m, ill. m + n — 1 intervallumbol All.

Ha A vagy B egyetlen intervallumot sem tartalmaz, akkor természetesen a kozos résziik sem; ezt az esetet a
fentiekben kizartuk.

II. megoldas. Legyen a szdmegyenesen balrél jobbra haladva az A halmaz j-edik szakaszanak m; szamua B-beli
intervallummal nem iires k6zos része. Ekkor A N B intervallumainak szama

k=mi+mo+...+m,.

Ennél az 6sszeszamolasnal egy B-beli intervallumot 1-nél tobbszor is szamolhattunk, annyival tébbszor, ahany A-beli
szomszédos intervallumparral van nem iires kozos része. Mivel 0sszesen n — 1 ilyen szomszédos intervallumpar van,
viszont lehetnek olyan B-beli intervallumok, amelyeket nem szamoltunk, igy azt kaptuk, hogy

k=mi+me+...+m, <m+n-—1.

Itt egyenlGség is allhat, ha pl. n > m, B l-edik intervalluma az A [-edik intervalluménak utols6 harmadatol [ + 1-edik
intervallumanak els6 harmadaig terjed [ =1, ..., m — l-re, B m-edik intervalluma pedig A m-edik intervallumanak
2/3-anal kezdddik és tartalmazza Osszes esetleges tovabbi szakaszat (3. abra).
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3. dabrdd
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III. megoldas. A kozos rész két szomszédos intervallumat olyan pontok véalasztjak el (esetleg 1 pont), amelyek A
és B koziil legalabb az egyikben nincsenek benne. Ezek a pontok egyiitt a szamegyenes A-ba nem tartozd pontjainak

LA 2. abra kiegészitendd: a bal szélén alul is kell osztasvonal.
2A 3. abran m + 1 és n kozé 3 pont teendd.



— az A-hoz a szdmegyenesre vonatkozdan tartozo kiegészits (komplementer) halmaznak, szokasos jelével A-nak —és a
B-be nem tartozo pontok B halmazanak az egyesitése: AU B. Ez éppen A N B komplementere:

ANB=AUB.

Ha A az (a;, b;) i =1, ..., n intervallumokbol all (a1 < by <az < <bg ... an_1 < bp_1 < an < by, akkor A az a;-ig
terjeds és a by,-t6l kezd5ds félegyenesbdl és a [b;, a;41] zart intervallumokbol all (i =1, ..., n — 1), amelyek egy-egy
pontra is redukalédhatnak (4. abra).
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4. dbra

Hasonloan B két felegyenesbol és m — 1 zart intervallumbol all. o
Az AU B ugyancsak két félegyenesbdl és zart szakaszokbol all. Az utobbiak szamat jeloljiik k-val. AU B nyilvan
legfeljebb annyi szakaszbol all, mint A és B egyiitt, azaz

Ek<m+4+n-2,

mert az egyesitésnél tobb intervallum alkothat egy nagyobbat, de 0j intervallum nem keletkezhet. A k intervallum
koézt A N B-nek k — 1 intervalluma van, ezen kiviil az els6 félegyenes és az elsd szakasz, tovabba az utolso6 szakasz és a
masodik félegyenes kozt egy-egy, igy A N B intervallumainak szama

k+1<m+n-—1.

Itt az egyenldség bekovetkezhet pl. ha A els6 szakasza tartalmazza B els6 m — 1 szakaszat és még az utolsoval is
van nem iires kozos része, B utolsd szakasza pedig tartalmazza A tobbi szakaszait. Ekkor ugyanis A és B szakaszainak
sem egymassal, sem a félegyenesekkel nincs k6z6s pontja (5. abra).
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5. dbra



