A megadott tg, értékek mellett a sorozatok els6 értékeit az alabbi tablazat tartalmazza:

to | -3 -2 -1 ~1/2 0 1 2

ti | +14 0,4 —0,6 0475 | —04 -1 ~3,6

ts | -1,73 | —0,4512 | —0,5007 —0,4512 | —0,6 | 43,7472
ts | —0,562

1
Ezek alapjan abrazoljuk az f(t) = —g(t3 + 2t + 2) fiiggvényt.

Mivel t = —0,4 mellett f(t) <t ést = —0,5 mellett f(t) >t,at = f(t) egyenletnek van a (—0,5; —0,4) szamkdzben
gyoke, jeloljik ezt t*-gal:

(2) —0,5 <t* < —-0/4.

Legyen t, = t* + ¢, akkor (1) alapjan

1
bns1 = —¢ (72 + 2t +2) + e(3t™ + 4t*)+
+e2(3t +2) +&°] =t + %(A + Be — £%),

ahol A = —3t*? — 4t*; B = —3t* — 2. (Felhasznaltuk, hogy t* gyoke az egyenletnek, azaz f(t*) = t*.) (2) alapjan —
mivel e szamkozben A monoton —

(3) 1,12 < A < 1,25,
(4) -0,8 < B < —0,5.

Megmutatjuk, hogy ha —1 < ¢,, < 0, akkor ¢,,-t6] kezdve a sorozat monoton, mégpedig t,, < t* esetén monoton névekvs
és t, > t* mellett monoton fogyd. (2) miatt ugyanis ekkor |¢| < 0,6, tehat (3), (4) alapjan

A4+ Be—e*>< A+ |B|-lg| <125+0,6-0,8=1,73 <2,
A4+ Be—e>>A—|B|-|e| —€?>1,12—-0,48 — 0,36 = 0,28 > 0.

Ezek alapjan pedig

tg1 — t*

0
(5) S Th—t

<04,
vagyis tp,+1 a t* gyoknek ugyanazon az oldalan van, mint ¢,, de kozelebb keriil a gy6khoz, a hiba hatarozottan
csOkken. Ez utobbi megallapitasbol kovetkezik, hogy ¢,41 is a (—1, 0) szdmkozben van, tehat a fenti tulajdonsag az
Osszes tovabbi 1épésnél megmarad.

A tp = 2 kiindulo érték kivételével az Gsszes tObbi sorozat az elsé néhany lépés soran bejut a (—1, 0) szamkozbe, és
ett6l kezdve monoton lesz. Mivel a hiba minden 1épésben az el6z6 hiba felénél kisebbre cs6kken, ezekben a sorozatokban
a t* gyok tetszGlegesen jo kozelitése megtalalhato.



A tg = 2 kezdeti értékbdl kiindulva egyre nagyobb abszolut értékii szamokat kapunk valtakozo elGjellel a sorozat
elemeire. Megmutatjuk, hogy ez mindig igy van, ha a hiba legalabb 3, azaz |¢| > 3.

B A 0,5 1,25
A+Bs—52<—52<1————2)<—52<1— = )<—6,
e € 3 9

o1 — t*

<-12.
t, — t*

Tehat ha a hiba 3-nal nagyobb, akkor minden 1épésben megvéltozik az elGjele, és abszolat értékben novekszik.
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