
Ismeretes,

1

hogy g-nek g′ inverze mindenképpen kör, tehát mindig beszélhetünk O1 középpontjáról. Tudjuk továbbá,

hogy ha g egyenes, akkor inverz képe átmegy C-n, és C-b®l induló átmér®jének másik végpontját a C-b®l a g egyenesre

bosátott mer®leges T talppontjának S inverz képe adja (1. ábra).

1. ábra

Így O1 a CS szakasz felez®pontja.

Másrészt C-nek g-re való tükörképe a CT félegyenesen van, kétszer olyan távol C-t®l, mint T , így ebben az esetben

a feladat állítása következik abból az egyszer¶ tényb®l, hogy kétszeres távolságban elhelyezked® pont inverz képe fele

akkora távolságra van az inverzió középpontjától, mint az eredeti pont inverz képe.

Legyen most g kör, és O középpontja ne legyen azonos C-vel. Tudjuk, hogy g′ éljára egy átmér® végpontjait a g kör

C-t®l legtávolabbi Q1 és legközelebbi Q2 pontjának P1 és P2 inverz képei adják, tehát O1 a P1P2 szakasz felez®pontja.

Jelöljük R-rel a k alapkör, r-rel g sugarát és legyen CO = d, a feltevés alapján d 6= r (2. ábra).

2. ábra

Ekkor

CQ1 = d+ r, CQ2 = d− r,

CP1 =
R2

d+ r
, CP2 =

R2

d− r
,

ezért

(1) CO1 =
CP1 + CP2

2
= R2 ·

d

d2 − r2
,

ahol a szerepl® távolságok el®jellel együtt értend®k, pozitívnak véve a CO félegyenes irányát.
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Másrészt a C pont g-re vonatkozó C1 inverz képe O-tól −
r2

d
távolságra, s így C-t®l d−

r2

d
távolságra van. Ezért

a C1 pont k-ra vonatkozó C2 inverz képének C-t®l való távolsága

(2) CC2 =
R2

d−
r2

d

= R2 ·
d

d2 − r2
.

Mivel pedig O1 és C2 a k és g entrálisán helyezkednek el, azért C2 ≡ O1, ami bizonyítandó volt.

Végül abban az esetben, ha g kör, és O középpontja maga C, akkor C-nek nem létezik g-re vonatkozó inverz képe,

s így g′ középpontját a feladatban leírt módon nem kaphatjuk meg. Könny¶ látni azonban, hogy ekkor az inverz kör

középpontja maga C.

Gönd®s Feren, Martoni Viktor, Somorjai Gábor

Közöljük, hogy egy adományozó felkérésére Somorjai Gábornak és Gönd®s Ferennek 50�50 Ft jutalmat juttat-

tunk el problémamegoldásaikért.
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