I. megoldas. Legyen a két egyenlet tovabbi gyoke o, ill. 8. A gyokok és egyiitthatok dsszefiiggése alapjan ¢ = ac’,
s =43, tehat (1) els6 tagja

2) (¢ k2s)" = (aa' - g—zﬁﬁ’>2 = ;—j (/B —aB)’.

Tovabba —p=a +a/, —r= B+, igy a masodik tag:

(3) Kp— kr)(kps —ar) = 5 [% (B+8)—(a+ a’)} : [aa’(ﬂ +8) =5 (ot a)ps| =
= % - % (@B +af’ —af —a'B)-a(dB+a'f —af —d'f) = —g—j (/B = af')”.

(2) és (3) Osszege a bizonyitando (1) azonossagot adja.

Fialovszky Alice (Budapest, Patrona Hungariae Gimn.)
Maté Andrds (Budapest, Kolcsey F. Gimn.)

II. megoldas. A fenti jeloléseket hasznalva tekintsiik a kovetkezs negyedfoku egyenletet:
(4) (Bz — a)(B'z — a)(Bz — /) (B'z — o) = 0.
Az els6 két tényezl szorzata:
(B2 — a)(B'z — a) = BF'=* — a(B+ B)z + 0 = 522 + arz + %,
hasonléan a tovabbi két tényezs szorzata:
(Bz—a)(B'z—d) =822 +a'rz + o
Igy (4) bal oldala alkalmas rendezéssel, alakitassal:

(522 + arz + a?)(sz® + o/rz + %) =
(24 9.2 1 2 12 AV 2 P2y 2 1,22 / Noww
= (82" — 2sz°ad’ + a”a?) + (a+ a')rsz® + (o + 2aa’ + @'%)s2” + ad'r*z° + ad/ (a+ o )rz =
= (522" = 25q2% + ¢*) + 2(—prsz® + p?sz + qriz — pgr) =
2
= (¢—52°)" +2(p —r2)(psz — qr).

A (4) egyenlet bal oldala tehét a z = k helyen egyenl6 (1) bal oldalaval. Ezen a helyen azonban (4) els6 tényezGje 0-val
egyenls, igy az egész szorzat értéke 0. Allitasunkat tehat bebizonyitottuk.

Beck Jozsef (Budapest, I. Istvan Gimn.)

Megjegyzés. Ez a megoldas azt is mutatja, hogy ha az (1) egyenlség fennall, akkor van az els6 egyenletnek egy
gyoke, amelyik a masodik egyenlet egy gyokének k-szorosa.

II1. megoldas. Feltételeink szerint © = Bk gyoke az els6 egyenletnek:
(5) B2k? + Bkp+q =0,
és x = 3 gyoke a masodik egyenletnek:
(6) B2+ Br+s=0.
Vonjuk le (5)-b6l (6)-nak a k*-szeresét:
(7) B(kp — k*r) 4+ q — sk* =0,
és szorozzuk meg (6)-ot (pk — Tk2)2—nel:

B2(pk — rk)° + Br(pk — rk%)” + s(pk — rk?)° = 0.

Irjuk be itt B(kp — k*r) helyére (7) alapjan a vele egyenls (sk? — q)-t:

(q— sk?)” +r(sk* — q)(kp — K*r) + s(pk — rk?)” = 0,
(¢ — sk2)2 + k(p — kr)(rsk* — rq + spk — rsk?) = 0,



innen 6sszevonds utan a bizonyitand6 azonossagot kapjuk.
Viszkei Gyorgy (Budapest, Landler J. Gépip. Techn.)
Megjegyzések. 1. Célhoz ériink ugy is, hogy (5)-nek s-szeresébdl levonjuk (6)-nak g-szorosat:
ﬁ[(k2s —q)B+kps—qr] =0.

Ekkor (7)-nek ((k?s — q)-szorosat levonva, (8)-nak (kp — k*r)-szeresébdl:

ﬁ[(q — sk2)2 + (kps — qr)(kp — kzr)} =0.
Ha itt 8 = 0, akkor « is 0, tehat ¢ = s = 0, s igy (1) bal oldalan is 0 all; ha pedig a mésodik tényezs 0, az azonos (1)
bal oldalaval, igy a feladat allitasat igazoltuk.

2. Ajanljuk az érdekl6d6knek, hozzak kapcsolatba a problémat az 1598. feladathod] fazott 1. megjegyzés segédté-
telével: ha az a1z +biz+c;=06saz a2’ +boz+cy =0 egyenleteknek van kozos gyokiik, akkor

(a201 — a102)2 + (a1b2 — agbl)(clbg — Czbl) =07

K. M. L. 37 (1968) 137. o.



