A polinom eléallitasdban szerepls Gsszeget a
6y° 4+ 5y —21 =0

mésodfoki egyenlet gyoktényezds alakja alapjan szorzatta alakithatjuk. Ennek az egyenletnek a gyokei:

3 7
Y1 = bR Y2 = 3
igy az f(x) polinom szorzat-alakja:
(1) flx) = [2(:1:2 +1) - 39(:1:)] . [3(:1:2 +1)+ 7g(:1:)].

Allitasunkkal ellentétben tegyiik fel, hogy van olyan egész o, amelyre f(zo) = 0. Ekkor a két tényezd koziil legalabb
az egyik értéke ugyancsak 0 volna az xg helyen.
a) Ha az els6 tényezs 0:
2(z5 +1) = 3g(x0) = 0,

akkor 22 + 1 oszthat6 volna 3-mal, hiszen g(z¢) — mint egész egyiitthatos polinom egész helyen felvett értéke — egész
szam. Ha belatjuk, hogy x% + 1 egyetlen egész zy mellett sem oszthatd 3-mal, akkor ellentmondésra jutunk. Valéban,
-t 3-mal osztva a maradék vagy 0, vagy 1, vagy 2, ekkor pedig :Eg—et osztva 3-mal a maradék rendre 0, vagy 1, vagy
1, tehét x% + 1l-et 3-mal osztva a maradék 1 vagy 2.

b) Ha (1) mésodik tényezdje volna 0, 2 + 1 oszthaté lenne 7-tel. Hasonlé médon kapjuk, hogy xo-t 7-tel osztva a
maradék 0, 1, 2, 3, 4, 5, 6 lehet, ekkor x3-t 7-tel osztva a maradék rendre 0, 1, 4, 2, 2, 4, 1, és 23 + 1-et 7-tel osztva
a maradék 1, 2, 5, 3, 3, 5, 2, tehat a maradék nem lehet 0. Igy ismét ellentmondésra jutottunk, eredeti allitasunkat
tehat bebizonyitottuk.
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Megjegyzés. Megmutathaté hogy az x% + 1 szdmnak csak 4k + 1 alaka primosztdja lehet, akadrmilyen egész szam
is xg.
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