Legyen N tetszéleges természetes szam, s jeloljik Sy-nel az olyan, N-nél kisebb természetes szamok reciprokainak
Osszegét, melyeknek tizes szamrendszerbeli alakjaban nem fordul el a 7-es szamjegy. Jeloljik m-mel azt az egész

szamot, melyre teljesil a
10m < N <10™

egyenlGtlenség. Mivel minden 6sszeadandé pozitiv, azért fennall
SN < Sigm.
Legyen végiil az n-jegyt, 7-es jegyet nem tartalmazo6 szamok reciprokainak osszege s, igy az el6z6k szerint
Sy <81+ 82+ ...+ 5m,.
Az n-jegyd szamok reciprokai nem nagyobbak, mint % Allapitsuk meg, hany n-jegyt szam jegyei kozott nincs

7-es. Az elsG jegy nem lehet 0 sem, igy ezt 8-féleképpen, a tovabbi n — 1 jegy mindegyikét 9-féleképpen vélaszthatjuk
meg, tehat a vizsgalt szamok szama 8 - 9”1, és igy
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Eszerint K = 80 megfelel a feladat kévetelményének.
Somorjai Gabor (Budapest, I. Istvan Gimn.)

Megjegyzések. 1. Lényegesen kisebb felsG korlatot kapunk, ha az ugyanannyi jeggyel irt és egyenld elsé szdmjegyd
szamok reciprokat helyettesitjiik a legkisebbjiik reciprokaval. Ha az n-jegyd k szam els6 jegye b, azaz

(1) b-10"" P <k < (b4+1)-10"F (< 10m),
akkor
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k= b 1071

és az ilyen szamok koziil a ,7” jegyet nem tartalmazo szamok szama 9”71, tehat
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Igy Sy-re az
Sy < 2,69

becslést kapjuk.
Viali Liszlé (Budapest, I. Istvan Gimn.)

2. Hasonléan finomithatjuk tovabb a becslést, ha pl. az els6 2 jegyet vessziik tekintetbe, azonban az elvégzendd
segédszamitédsok rohamosan nének.

3. Hasonl6 gondolatmenetekkel kaphatunk Sy-re alsé becslést is, s, minden tagjat a kisebb 1/10"-nel, ill. (1)
alapjan 1/k-t 1/[(b+1)10"""]-nel helyettesitve. Az utobbi alapjan pl. az adodik, hogy ha N-et elég nagynak valasztjuk,
akkor Sy a 18,8 korlat felett lesz. Az els6 2 jegyet tekintetbe véve pedig az adodik, hogy ha mar N elég nagy, akkor

22,03 < Sy < 22.9.

4. Mindezek a meggondolasok atvihet6k minden lényegbeli valtoztatas nélkiil arra az esetre, ha tetsz6leges (1-nél
nagyobb) g alapszamu szdmrendszerben felirt olyan természetes szamok reciprokinak Gsszegét vizsgaljuk, amelyekben
egy adott szdmjegy nem fordul eld.

Sods Miklés (Budapest, Fazekas M. Gyakorloé Gimn.)

5.Gépi szamitassal

S =2,68611..., Sg9 =4,70165..., Sgog = 6,483 88. .., Sog9o = 8,08483...



