I. megoldas. A feladat ,,csak akkor” részét bizonyitjuk, a masik irany tgyis nyilvanvalé. Tegyiik fel indirekt modon,
hogy k sem az n-et, sem az m-et nem osztja, és az n x m-es tablat mégis le tudtuk fedni k£ x 1-es domindkkal. Legyen
n = ak+bésm = ck+d, ahol a, b, c,d egészek és 0 < b,d < k. Szdmozzuk be a tabla mezdit az elsé k darab természetes
szammal oly médon, hogy az 4. sor j. mezGjére (i + j — 2)-nek k-val vett osztasi maradékat irjuk. (1. dbra). Vilagos,
hogy a fedésben részt vevé dominok midegyike k darab kiilonb6z6 szamot fed le, fiiggetleniil attol, hogy vizszintes
vagy fiiggbleges helyzetben van. Ezért a tablan miden szam ugyanannyiszor fordul el6. A tablabol vagjunk le jobbrol
egy (ak) x m nagysagu részt, ekkor minden szam el6fordulasat ugyanannyival csokkentettiik, hiszen a levagott rész
lefedhets k x 1-es dominokkal. Mivel a maradék b x m-es tablan ugyanannyiszor szerepel minden szam, azért ha ebbdl
alulrol még egy b x (ck)-as részt is levagunk, akkor a fennmaradé b x d nagysagu tablan is ugyanannyiszor szerepelnek
a szamok 0-t6l (k —1)-ig. Megmutatjuk, hogy ez nem igaz. Az altalanossagnak nem megy rovasara, ha felteszziik, hogy
0 <d<b< k. Ekkor a b — 1 szdm minden sorban szerepel, tehat pontosan d darab van bel6le a tablan, a masodik
sorban azonban nem szerepel a 0, tehat 0-bol legfeljebb d — 1 darab lehet a tablan (2. dbra). Ellentmondésra jutottunk,
ami a feladatbeli allitast igazolja.

II. megoldas. Az el6z6 megoldas otletét komplex szamokkal 6tvézve még gyorsabban célhoz érhetiink. Legyen
ugyanis € = cos(27/k) + i sin(27/k) az els6 k-adik egységgyok, és tegyiik fel, hogy az n x m-es tablat lefedtiik &k x 1-
es dominokkal. Ha a tabla mez6it oly modon toltjiik ki komplex szamokkal, hogy az r. sor s. mezdjére az " 572
egységgyokot irjuk, akkor minden k x l-es domind a k. egységgyokok egy teljes rendszerét fedi le, amelyeknek 0 az
osszegiik. Igy a tablan léve Osszes egyseggyokok is 0-t adnak Osszegiil, azaz
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Az egyenlGség két oldalat Gsszehasonlitva kapjuk, hogy €™ = 1 vagy e™ = 1, azaz k | n vagy k | m.



