Megmutatjuk, hogy az a; = 1,as = 2,a3 = 4,...,a, = 2" ! valasztas minden a-ra megfelels. Az 1 < a; < ag <
s < ap <2771 feltétel teljesiil, elég (1)-et igazolnunk.

Tekintsiik az aa1, a’as, . .., a"a, sorozatot. Mivel minden 1 < k < n-re aFay = 2k_1ak, ez egy mértani sorozat,
amelynek elemei pozitivak, els6 eleme ca; = «, hadnyadosa pedig 2a. Most két részre bontjuk a bizonyitast aszerint,
hogy ez a hanyados nagyobb 1-nél, illetve kisebb 1-nél.

I. Ha 2a > 1, akkor a sorozat szigortian monoton né:

aar < oas < - < a’ay.

Mivel az egészrész-fiiggvény monoton né, ebbdl kovetkezik, hogy

[aa1] < [aPag] < -+ < [@™ay).
Ebben az esetben tehat allitasunk igaz.
IT. Ha 2o < 1, akkor a sorozat monoton fogy:

aay > alas > - > aay,.
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Viszont tudjuk, hogy aa; = a < 1 (s6t, a feltételiink szernit o < 5), ezért a sorozat minden eleme 0 és 1 kozé esik,

kovetkezésképpen

[aa1] = [0Paz) = - - = [@"a,] = 0.

Az (1) feltétel tehat ebben az esetben is teljesiil.



