Rendesen (vagyis nem maradéknak) a (2k — 1)-edik osztasi lépésben 2k — 1 tallért kap az elsd, illetve a 2k-adikban
2k-t a masodik rablo.

Jelolje n a zsakban 1évé tallérok szamét.

Ha rendesen (nem maradék) jut a masodiknak, de mér nem jut az els6nek, akkor a masodik példaul 2 +4 + 6 +
-+ (2k — 2) = (k* — k)-t kapott, mig az els6 1 + 3+ 5+ -+ + (2k — 3) +r = (k — 1)® + r-et, ahol 0 < r < 2k — 1.
Kaphatott kevesebbet, tobbet, s6t ugyanannyit is, mint a masodik:

(k—12?+r<k®—k, haO<r<k-—I; ekkor 2k%* —3k+1 <n < 2k* - 2k;
(k—1)*+r=k*—k, har=Fk—1; n = 2k? — 2k = 2k(k — 1);
(k—1)2*+r>k*—k, hak—-1<r<2k—1; 2k% — 2k <n < 2k* — k.

Ha viszont rendesen jut az elsének, de mar nem jut a masiknak, akkor az elsé példaul 1 +34---+ (2k —1) = k*-et
kapott, mig a masodik 24+ 4 + 6 + --- + (2k — 2) +r = k? — k + r-et, ahol 0 < r < 2k. O is kaphatott kevesebbet,
tobbet vagy ugyanannyit, mint az elsé:

E2>k>—k+r haO<r<k itt 2k%>—Fk<n<?2k%
K> =k?>—k+r har=k; n = 2k
B2 <k®—k+r hak<r<2k 2k% < n < 2k* 4+ k.

Masképpen nem is kaphattak volna ugyanannyi aranyat, hiszen valamelyik mindig rendesen kap.

Ezért tehat akkor igazsdgos az osztozkodds, ha az n valamely k-ra 2(k — 1)k vagy 2k*-tel egyenls. (A ,kovetkezs”
n pl. 2k(k + 1) = 2k* + 2k.)

A fentiek szerint az elsG rablo két esetben jarhat jol: ha 2k% — 2k < n < 2k? — k, illetve ha 2k* — k < n < 2k?,
roveiden tehat ha 2k —2k =2-(k—1)-k <n < 2-k? tallér volt a zsakban.

Minden méas (nem igazsagos) osztozkodas esetén a mésik rablo jar jol: tehat, ha 2k < n < 2k? + 2k tallér volt a
zsédkban.
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Megjegyzés. 2k= — 2k = — | % 2k° = 5 miatt azt mondhatjuk, hogy ha n egy négyzetszam felének

egészrésze, akkor igazsdgos az osztozkodas, mig ha n egy pératlan és egy péaros négyzetszam felének egészrésze kozé
esik, akkor az elsd, forditott esetben a masodik rablo jar jol.



