I. megoldas. Tiikrozziik a BC'D haromszoget BD felezGmer6legesére. A tiikkrozésnél B és D felcserélédik, C képe
pedig egy C’-vel jelolt pont lesz (1. dbra). A tiikrozés miatt CD = C'B, CB = C'D ¢s Tapcp = Tapc'p, tovdbba

ADC'<t = ADB< 4+ BDC'<t = ADB<t + DBC<t = 30° + 60° = 90° és
ABC'<t = ABD< + DBC'<t = ABD< + BDC< = 20° + 70° = 90°.

Tehat az ABC' és az ADC’ haromszogek derékszogiiek, igy
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Vagyis

1
Tapcp =Tapc'p =Tapcer + Taper = §(AB -CD+ AD - DB).

Ezzel a feladat allitasat belattuk.

II. megoldas. Az ABC D négyszog hurnégyszog, mert ABC<+ ADC< = ABD<+ DBC<+ ADB<«+ BDC<« =
20° 4 60° + 30° + 70° = 180° (2. dbra). CAD< = CBD< = 60°, mert ugyanakkora ivhez tartozo keriileti szogek.
Ekkor viszont CAD<t + ADB<t = 60° + 60° = 90°, vagyis a négyszog atléi egymasra merSlegesek, ezért a négyszog

teriilete az atlok szorzaténak a fele: Taogcp = = - AC' - BD.

Ptolemaiosz tétele szerint (megtalalhato pl. a Geometriai feladatok gytjteménye I. kotetének 1259. feladataban)
egy hurnégyszog atloinak szorzata megegyezik a szemkozti oldalak szorzatanak Gsszegével, vagyis
1
TacD = §(AB -CD+ AD - BC).
Ez pedig éppen a bizonyitandé allitas.
Hegedis Mdarton (Fazekas. M. Fév. Gyak. Gimn., II. o. t.)

Megjegyzés. Mindkét megoldas soran kihasznéltuk, hogy az ABCD négyszog konvex. Bar a feladat szovegében ez
kimondva nem szerepelt, a fogalmazasbol ugy lehetett érteni, (,az ABC D négyszogben az ABD< stb. szogekrdl, tehat
a négyszig belsejében 16ve szogekrdl szol a feladat). Ha a konvexitast nem tessziik fel, akkor az allitas nem igaz, pl. a 4.
dbrdn levé A, B, C, D pontok esetén (ezt az abrat tugy kaptuk, hogy az 1. dbra A pontjat tiikkroztiik a BD egyenesre)

1
mind a négy szog a kivant nagysagu, az ABC D négyszog teriilete viszont nyilvan kisebb, mint §(AB -CD+AD-BC).



