A feladatot a kovetkezs allités segitségével fogjuk megoldani:

Ha egy iskoldban a hdrom nyelv mindegyikét pontosan 2n-en beszélik, akkor kivdlaszthato kézilik néhdny tanulo
gy, hogy kozilik pontosan 2 beszélje az egyes nyelveket.

Ez valéban elegendd, hiszen ezt az allitast alkalmazva 2n = 50-nel, majd a megmaradtakra 2n = 48-cal és igy
tovabb, majd a létrejott 25 csoportot otdsével dsszefogva, a kivant tulajdonsagi csoportokat kapjuk. Mivel azok, akik
egyik nyelvet sem beszélik, barhova beoszthatok, azért feltehetd, hogy ilyenek nincsenek is.

Jelolje a csak angolul tudok halmazat a, szamat N,; hasonloan értelmezziik az f,n,an,af, fn,afn halmazokat és
az N¢, Ny, Nog, Ny, Nopn szdmokat. A szétosztast a kovetkezs esetekre lebontva végezziik:

1. Ngj # 0, Ngn # 0, Ny, # 0. Ekkor egy af-beli, egy an-beli és egy fn-beli gyerek megfelel.

2. Ngy =0, Nan # 0, Ng,, # 0. Ekkor lathato, hogy Nefn + Nan + No gyerek tud angolul, mig németil Ny, + Ny, +
Nan + Nafn; azaz Nafn + Nan + Na = Nn + Nafn + Nan + an > Nn + Nafn + Nan < Nafn + Nana amibdl
N, < 1. Hasonléan Ny < 1, igy egy an-beli, egy fn-beli, egy a-beli és egy f-beli megfelel.

3. Nfp #0,Ngsn # 0, Ngp = Nyp = 0. Ekkor angolul N, + Ny, gyerek beszél, németiil pedig N¢p, + Nogn + Ny,
vagyis Ng + Notn, = Ny + Nogn + Npp > Nogp, azaz N, > 1. Ekkor egy a-beli, egy fn-beli lesz jo.

4. Nfp #0,Ngfp = Ngn = Noy = 0.

a) Nyp > 2. Ilyenkor angolul N, gyerek tud, azaz N, = 2n > 2, s igy két a-beli és két fn-beli megfelel.

b) Ny, = 1. Ekkor szintén N, > 2, valamint a németiil tudok szdméra 2n = Ny, + N, = 1 + N,,, amibé6l
N,, > 1, valaszthatunk tehat két a-belit, egy-egy n—, f és fn-belit.

5. Nap = Nag = Np, = 0.

a) Ngfn > 2. Ekkor valasszunk két afn-belit.

b) Nasn = 1. A 4.b) esethez hasonloan lathato, hogy ekkor N, > 1, N, > 1,N; > 1, azaz valaszthatunk
egy-egy afn—,a—, és f—belit.

¢) Nggn = 0. Ekkor N, =2n > 2, Ny > 2, N,, > 2; vegyiink e harom halmazbol 2-2 gyereket.

Mivel az egyes nyelvek szerepe felcserélhets, azért az Osszes esetet felsoroltuk: ha az Nyf, Nfp, Ny egyike sem 0;
egyikiik 0; kett6 0 és Nqfpn # 0; valamint ha mindhérom 0. Ezzel belattuk segédéllitasunkat, s az elején mondottak

szerint a feladatot is megoldottuk.
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