I. megoldas. A Heron-féle teriiletképlet szerint

(1) T? a+b+c)a+b—c)la—b+c)(—a+b+c).

Most tekintsiik a kovetkezs egyenlGtlenségeket:
(a—b+c)a+b—c)=a*—(b—rc) <d?

(2) (—a+b+c)a+b—c)=b"—(a—c)® <,
(—a+b+c)la—b+c)=c®—(a—b)* <

Ezeket 0sszeszorozva kapjuk, hogy
(a+b—c)(a—b+c)’(—a+b+c)? < a®b??,
tehat
(a+b—c)la—b+c)(—a+b+c) < abe,

ebbdl az (1) felhasznélasaval éppen a bizonyitand6 adodik.
A feladatban pontosan akkor all fenn egyenl&ség, amikor a (2)-ben egyenléségek allnak, tehat ha a = b = ¢, vagyis
a haromszog szabalyos.

II. megoldas. Jeloljiik a haromszog koriilirt és beirt korének a sugarat R-rel, illetve r-rel. Ismert, hogy abc = 4RT
T

ésa+b+c=2s=—.
r
Ezek felhasznalasaval a jobb oldal igy alakul:
abc(a+b+c)74RT-¥ 1 R

= _72.=
16 16 2 T

Tehat a feladat az
l.o R 2
—T?. 2> 1712
2 r
azaz az R > 2r egyenlGtlenséggel ekvivalens, ami sugaregyenl6tlenség néven ismert. (Bizonyitasa megtalalhatoé Reiman

Istvan: Geometria és hatarteriiletei c. konyv 227. oldalan.)
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