Az m, f(m), f(f(m)), ... sorozat tagjait jelolje rendre ag, a1, as, ... . Azt kell igazolnunk, hogy i # j esetén

(ai,a;) = 1. Erre a kovetkezs Osszefiiggésbdl fogunk kovetkeztetni:

tetszbleges n > 1 esetén  a, = (ag—1)-ap-a1-... -apn—2-apn—1 + 1.

(1)

Ez valoban elegendd a bizonyitashoz. Az altalanossidg megszoritasa nélkiil feltehets, hogy ¢ < j, s ekkor (1) alapjan
a; = a; - K + 1, ahol K egész szam. Legyen (a;,a;) = d. Ekkor d|a; és d|a; - K, igy d|a; — a; - K, azaz d|1 is teljesiil,

ami éppen azt jelenti, hogy (a;,a;) = 1.

Most méar csak az (1) formula bizonyitasa van héatra. A teljes indukcié modszerét alkalmazzuk. Az n = 1 esetben

ar = f(m) = flao) = a3 —ag+1 = (ap — 1)ag + 1,

s ez pontosan az allitas.
Tegyiik fol, hogy (1) igaz n = k — 1-re, és vizsgaljuk az n = k esetet. Ekkor

ar = flar—1) = af_y — ar—1 + 1= (ap—1 — Dag—1 + 1.
Az indukcios feltevés szerint
ar—1—1= (a0 — 1)agay ...ax—3ar—2+1—1=(ap — 1aga; ...ax_3a5—2,

ezt beirva (2)-be
ap = (ap — 1)aoay . ..ag—3ak—2ap—1 + 1,

és éppen ezt kellett igazolni.
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