Tekintsiik a vizsgalt kifejezést elGszor az © = y = z = 1 értékek esetén:

3la+b+c| =3,
azaz
(1) la+b+c| =1
Ezutén az x = y = 0, 2z = 1 helyettesitéssel
(2) la| + [b| + |¢| = 1.
Osszevetve (1)-et és (2)-t, majd négyzetre emelve
a® + b 4+ 2 + 2|ab| + 2 |ac| + 2 |be| = a® + b* + ¢* + 2ab + 2ac + 2bc,

vagyis
|ab| + |ac| + |be| = ab + ac + be.

Ez pontosan azt jelenti, hogy
(3) ab>0, ac>0, bc>=0.
Legyen most x =1, y = —1, z = 0. Ekkor
la —b]+1|b—c|l+|c—a|] =2.

Felhasznalva, hogy tetsz6leges A, B szamokra |A| + |B| > |A — B|, valamint (2)-t is figyelembe véve,

2=la—bl+|b—cl+[c—al <|a|+[b] + [b] + |c| + |c| + [a] = 2 (|a] + [b] + |¢]) = 2.
Ez csak ugy teljesiilhet, ha

la—bl =la[+ o], [o—c[=1[bl+]c[, [c—a|=]c[+]al.

Az els6t négyzetre emelve
a® 4+ b* — 2ab = a® + b* + 2 |ab)|

amibdl
|ab] = —ab.

Ugyanez elvégezhetd a masik két esetben is, tehat az
ab<0, bc<0, ca<0
eredményre jutottunk. Ez és (3) egyiitt azt jelenti, hogy
ab =bc = ca =0,

ami pontosan akkor teljesiil, ha az a, b, ¢ szamok koziil legalabb ketts 0.
Az a = b =0 esetet vizsgalva

lef - |z + lef - |2 + le] - [yl = || + [y] + |2

adodik, vagyis ¢ = +1. Hasonléan a = ¢ = 0 esetén b = £1, mig b = ¢ = 0 fenndlltakor a = +1. Ezek valéban jok is,
tehat a megoldast a kovetkezs szamharmasok adjak:
(07 Oa 1)7 (Oa 07 _1)7 (Oa 17 0)7 (Oa _15 0)7 (15 07 0)7 (_17 05 O)
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