Mindenekel6tt figyeljiink fel arra, hogy x és y szerepe felcserélhets. Ez nyilvanvalé a maéasodik egyeneletnél, az
els6ben viszont el van rejtve: x + y kdzé bejott egy tort, amelynek értéke z-et és y-t felcserélve nem valtozik. Ebbél a
felismerésbdl tamadhat az az Gtletiink, hogy vezessiik be az u = (z—y)? jelolést. Induljunk ki az (z+y)* = (z—y)*+4zy
azonossagbol, és a 2. egyenletbdl zy értékét helyettesitsiik be, ekkor az

(z+y)? =u+80

egyenletet kapjuk. Az egyenletrendszer elsé egyenletébdl:

(z+y)* = (%—10)2.

(*) u+80=(%—10)2.

A két kifejezést egybevetve

Rendezve az egyenletet kapjuk, hogy
u® — 20u” 4 20u — 1 = 0.
1
Ez az egyenlet tn. reciprok-egyenlet, tehat ha egy u megoldasa, akkor az — is megoldésa.
u

Az ismert u® — 1 = (u — 1)(u? + u + 1) azonossag alapjan konnyi a fenti egyenletet szorzatta alakitani:
(u—1)(u? —19u +1) = 0.

19 + /357 19 — /357
D VT 18,9472, us = ———— ~ 0,0528.

Az el6bbiek miatt a kapott masodfoku egyenlet is reciprok-egyenlet lesz, tehat nem véletlen, hogy megoldasai
egymés reciprokai.

Az egyenlet megoldasai: u; = 1, ug =

- —(z — 1
Az x = W; illetve y = W azonossagokba helyettesitve az (r —y)> = u, v +y = — — 10
U
osszefiiggéseket azt kapjuk, hogy
%—IO:I:\/E _%—IOZF\/E
T2 -2

Mivel v mindharom értéke pozitiv, ezek mindegyikét helyettesitve az igy kapott (Osszesen 6) szampérra mindkét

egyenlet fennall. Tekintsiink ugyanis koziililk egy tetszoleges (x,y) part, erre z +y = — — 10, (z — y)? = u, az elsé
u

egyenletbe helyettesitve
1 1 1
r————+y=——10— - = —10.
)2 u u

Masrészt

(z+y)?—(z-y)? (%—10)2—u_u—12+100_%_u

e 1 - 1 - 1

Az u altal kielégitett (*) egyenletbdl kiolvashato, hogy

1 20
— +100 — = —u = 80,
u u

azaz valoban zy = 20.

Kiszamitva tehat a kovetkez6 megoldasai vannak az egyeneletrendszernek:
x1=—4 yp=-5 x3~—-2,7972 y3~ —7,15 x5~<4,5884 y5=4,3588
To=-5 yo=-4 wy~-T7,15 ys=~-2,7972 ¢~ 4,3588 vy~ 4,5834.



