ElGszor megmutatjuk, hogy = = 1992 esetén a kifejezés értéke négyzetszam. Valoban, 427 4 41010 4 41992 — (927)2 4
(21992)2 | 92020 _ (927)2 4 (1992)2 | o 927 91992 _ (927 | 91002y2
Ezutan bebizonyitjuk, hogy semmilyen x > 1992 egész szamra sem kaphatunk négyzetszamot. A kifejezésbol 427-t
kiemelve:
427(1 +4983 +4m—27)-

Mivel 477 négyzetszam, és x > 1992, igy elegendd az 1 + 493 4 47727 ¢rtékét vizsgalni. Tegyiik fel, hogy ez mégis
négyzetszam. Ekkor mivel 1 + 4983 4+ 42727 > (22727)2 " ezért, nem lehet kisebb 27727 4+ 1 négyzeténél:

1+ 4983 + 4:6727 > (21727 + 1)2 =14+ 41727 + 2m726’

amibdl
1966 —26
2700 > 2770

vagyis
1966 > x — 26 > 1992 — 26 = 1966,

ami ellentmondéas. Tehat a keresett szam 1992.

Megjegyzés. A kozolt megoldas utén joggal meriil fel a kérdés, hogyan lehetett az x = 1992 értékére rajonni. Mivel
a megadott haromtagu Osszeg tagjai négyzetszamok, innen adodik az az Stlet, hogy a kifejezést egy kéttagi Osszeg
négyzetének tekintsiik, a® 4+ b*> + 2ab alakban felirva. Ekkor harom esetet kell megkiilonboztetniink aszerint, hogy
a harom koziil melyik tagot valasztjuk 2ab-nek. Példaul 2ab = 4%7 esetén {a? 0%} = {41910 47} igy o = —957. A
2ab = 4019 illetve 2ab = 4% valasztés esetén hasonloan = = 1992, illetve z = 519.



