I. megoldas. Ismert, hogy egy tetszGleges haromszog oldalai és stlyvonala kozt a szokasos jeloléseket hasznalva
fennéll a kovetkezd osszefiigges: ¢® + 452 = 2(a® + b?). (Ennek bizonyitasa megtalalhaté pl. a Geometriai feladatok
gytjteménye 1. kotetének 1673. feladataban).
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Legyen az AB szakasz felez6pontja E, a CD szakasz felez6pontja pedig F'. A sulyvonalra vonatkozo Osszefliggést
az ABC, ABD és DEC haromszogekre felirva:

(1) AB? + 4CE? = 2(AC? + BC?),
(2) AB? + 4DE? = 2(AD? 4+ BD?),
(3) CD? + AEF? = 2(DE? + CE?).

(1)-et és (2)-t Osszeadva, majd ebbe helyettesitve (3)-at, kapjuk, hogy
2(AC? + BC? + AD? 4+ BD?) = 2AB? + 4(CE? + DE?) = 2AB? + 2CD? + 8EF?.

Atrendezve:
(AB? — AC? — BC*) + AEF? = AD* + BD* - CD*.

Mivel az ABC haromszog tompaszogi, azért AB? > AC? + BC?, tehat a bal oldalon all6 kifejezés pozitiv; ezért
az egyenldség jobb oldalan allo kifejezés is az, vagyis AD? + BD? > CD?.

Hegedis Mdrton (Nyiregyhaza, 1. sz. Gyak. Alt. Isk., 8. o. t.)
dolgozata alapjan

II. megoldas. Vektorok skaléris szorzatat hasznalva oldjuk meg a feladatot.

CD <0OD +(CD - CA— By =

2 2 2 2
CD +CD +CA +CB —2CD-CA—20D CB+204-CB =
2 2
(CD — CA)? + (CD — CB)? +2CA-CB=AD +BD +2CA-CB.
Mivel az ABC  haromszogben C-nél tompaszég van, azért CT>4 . C@ < 0, vagyis
2 2 2
b_ﬁ <1ﬁ —Q—ﬁ . Ez éppen a bizonyitand6 allitas.
Székelyhidi Laszlé (Debrecen, Téth A. Gimn., I. o. t.) dolgozata alapjan

Megjegyzés. A 11. megoldasban nem hasznaltuk ki, hogy a D pont benne van az ABC' sikban.



