Tegyiik fel, hogy létezik hat ilyen egymas utani szam. Mivel ezek 7-tel osztva kiilonb6z6 maradékot adnak, nem lehet
koztiik 7-tel oszthatd, hiszen akkor a két csoport koziil pontosan az egyik elemeinek a szorzata lenne 7-tel oszthato.

Ezek szerint a szamok 7k + 1, Tk + 2, ..., 7Tk + 6 alakban irhatok fel. Mivel a két harmas csoport diszjunkt, ezért
a hat szadm szorzata az egyes csoportokban levé szadmok szorzatanak a szorzata, tehat négyzetszam. Tudjuk tovabb4,
hogy a hat szadm szorzata 71+1-2-3-4-5-6 =71+ 720="T714+ 714+ 6 = 7(l 4+ 102) + 6 alaku.

Az egész szamok négyzetei viszont a kdvetkez6 maradékokat adhatjak 7-tel osztva: a 7m alakiak 0-t, a Tm £ 1
alakuak 1-et, a 7m+2 alaktiak 2 = 4-et, a 7m+ 3 alaktak pedig 3> = 9-et, azaz 2-t. Tehat egy négyzetszam nem lehet
7m + 6 alaku, vagyis a hat szadm szorzata nem lehet négyzetszadm. Ez ellentmondés, azaz nem létezik hat, a feladat
feltételeit kielégits egymas utani természetes szam.



