Jeloljiik az elsirt allandét c-vel, a két adott egyenest pedig e-vel és f-el. Két esetet kiillonboztetiink meg.
Ha e és f két egymastol d tavolsagra 1évé parhuzamos egyenes, akkor konnyen ldthaté, hogy a mértani hely az
iires halmaz, ha d > ¢, az e és f kozti végtelen sav, ha d = ¢, illetve két, e-vel és f-fel parhuzamos egyenes, melyek

c—d c+d
és ——, ha d < c. Ezek a lehetGségek az 1/a,b,c dbrdkon lathatok.
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1/c dbra

Ha e és f két metsz6 egyenes, akkor ezek a sikot négy szogtartoményra osztjak. Vizsgéaljuk ezek egyikét. Legyen
a két egyenes metszéspontja O, az e-tdl, illetve f-t6l ¢ tavolsagra lévs, veliik parhuzamos, a szogtartoményban lévé
félegyenesek kezdGpontja pedig A, illetve B (2. dbra).

2. dbra

Megmutatjuk, hogy ebben a szogtartoméanyban a mértani hely az AB szakasz. Legyen P az AB szakasz tetszGleges
pontja, T, az A-bol e-re, T7 és Ty pedig a P-bdl e-re és f-re bocsatott merdlegesek talppontjai. A definicioja miatt
AT, = c. Az AOB haromszogben OA = OB, tovabba az AOB haromszog teriilete megegyezik az AOP és a BOP
haromszogek teriileteinek Ssszegével, vagyis:

%OB AT, = %OA - PTy + %OB - PTy.
Azaz

c= AT, = PTy + PT},

tehat P hozzatartozik a mértani helyhez. Ha a @ pont nincs rajta az AB szakaszon, akkor messe a Q-n atmens, AB-
vel parhuzamos egyenes e-t, illetve f-t a B’ illetve A’ pontokban, legyen tovabbé az A'-b6l e-re bocsatott merdleges
talppontja T, (3. dbra).



3. dbra

Ekkor az el6z6ekben bizonyitottak alapjan a @ pont e-t6l és f-t6l valo tavolsaganak dsszege A'T. # c. Tehat Q
nem tartozik hozza a mértani helyhez.

Hasonléan lathatjuk be, hogy a mértani hely a masik harom szogtartomanyban is egy-egy szakasz. Ezen szakaszok
végpontjai paronként kozosek, igy a szakaszok egy négyszoget alkotnak. A szakaszok merdlegesek a megfelel szogtar-
tomany bels6 szogfelezGjére, tehat az altaluk alkotott négyszog téglalap; vagyis a keresett mértani hely egy téglalap
négy oldala (4. dbra).

4. dbra



