A feladatban szerepls 20 helyett 16-ra bizonyitjuk be az allitast.

A kivalasztott 16 szambol Gsszesen = 120 kiilonbo6z6é par alkothaté. Mindegyik par esetén a nagyobbik

szambol vonva ki a kisebbiket, a kapott eredmények koziil legfeljebb 99 lehet kiilonb6z6: a legkisebb lehetséges kiilonbség
1, a legnagyobb pedig 99. Tehat a kivonasokat rendre elvégezve, legalabb 21 izben olyan eredményt kapunk, amely
legalabb kétszer fordul el6.

Ezekbdl néhany lehet

z—y=y—=x
alaku egyezés. Ha kikdtjiik, hogy az y minden egyes ilyen ,szimmetrikus” elrendezésben més-mas legyen, akkor legfeljebb
14 ilyen (z,y, z) szam harmasunk lesz, hiszen a tizenhat szam legkisebbike és legnagyobbika nem fordulhat el6 y-ként.

Marad tehat még legalabb hét tovabbi ismétldés. Ha ezek koziil van még szimmetrikus szdmharmas, akkor annak
kozéps6 szama, az y megegyezik valamelyik kordbbi szimmetrikus harmas kozéps6 szamaéval, azaz léteznek olyan
z1 # 29, X1 F# To, y szdmok, amelyekre z1 —y = y — x1 és 20 — y = y — x5. Minthogy z1 > y > x1 és 20 > y > 29,
igy nyilvanvaléan x1, xa, 21, 29 négy kiilonb6z6 szam, amelyek z1 + x1 = 2y = 29 + x5 miatt megfelelnek a feladat
kovetelményének.

Ha a megmaradt (legalabb) hét ismétlsdés kozott nincs szimmetrikus szamhéarmas, akkor az azonos kiilonbségeket
teljesen kiilonb6z6 szamok adjak; ezért taldlhatoé olyan, csupa kiilonb6z6 szambol all6 x, y, z, w négyes, amelyre x —y =
Z—W,azaLz Tr +w =Y+ z.

Megjegyzés. Az 1, 2, 3, 5, 8, 21, 29, 37, 46, 60, 71, 83, 93 szamsorozatrol ellendrizhetd, hogy nem valaszthato ki
beldle megfelels szamnégyes. Tehat 16 helyett 13-ra mar nem igaz a feladat allitasa. Az, hogy 14-re vagy 15-re igaz-e,
egyelSre nem ismeretes.



