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Megmutatjuk, hogy a lefedéshez sziikséges korok szama {

z-nél nem kisebb egész szamot jeloli).
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1. dbra

ElSszor belatjuk, hogy egy egységsugari kor két, egymastol a < v/3 tavolsagra 1évs parhuzamos hirjanak egyiittes
hossza legfeljebb 21/4 — a2. Ha a hy és hs harokat a veliik parhuzamos atmérs nem valasztja szét, akkor a kdzépponttol
tavolabbi hiir (h2) egyenesét a masik hur egyenesére tiikrozve a kapott hy és hi, hiirok egyiittes hossza nyilvan nagyobb,
mint hy és ho hosszanak Gsszege (1. dbra).

Ezt a lépést véges sokszor ismételve elérhetjiik, hogy a kor kozéppontja a két hur kozt helyezkedjék el. Ekozben a
két hur tavolsaga a kozépponttél nem valtozik. Ilyen esetben, ha a kor koézéppontjanak az egyik hurtél valo tavolsaga

¢, akkor Pitagorasz tétele szerint a két har egyiittes hossza (2. dbra): 2 (\/1 — 24 /1—(a— 0)2).
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2. dbra

Elegend§ tehat megmutatnunk, hogy

(1) \/1—02+m§21/1—(g)2.

Négyzetre emelve és rendezve:

VI=e)(1-(a—¢)?) <1+ —ac
Ismét négyzetre emelve és rendezve: 0 < (2¢ — a)?.
Ez nyilvan igaz, s mivel mindig pozitiv szdmokat emeltiink négyzetre, ezért (1) is fennall. Tehat egy egységsugaru
kor a téglalap két b hosszisagi oldalabol 6sszesen legfeljebb 24/4 — a2 hosszt darabot fed le. Ha viszont a korok lefedik

—‘ darab
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a teljes téglalapot, akkor le kell hogy fedjék a 2b hossziusagu oldalakat is. Ezért a lefedéshez legalabb | ——
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3. dbra

korre van sziikség.




Konnyen lathaté, hogy ennyi viszont elég is. Ha a koroket a 8. dbrdn lathaté médon helyezziik el — kozéppontjaik

a téglalap egyik szimmetriatengelyén, metszéspontjaik pedig a téglalap keriiletén vannak —, akkor lefedik a téglalapot.
Ezzel allitdsunkat belattuk.

Megjegyzés. Az (1) egyenlSség egyszertibben kovetkezik abbol, hogy az y = /1 — a2 fiiggvény (amelynek képe egy
negyedkor) alulrdl konvex (4. dbra).
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