Mivel az
(z—1)-pz+1) = (z+2) p(x)
egyenlGségnek minden z-re teljesiilnie kell, igy a kovetkezd specidlis értékekre is: @ = 1, ekkor 0 = 3 - p(1), azaz
p(1) = 0; x = =2, ebbdl —3 - p(—1) = 0, tehat p(—1) = 0; tovabba = —1, erre —2 - p(0) = p(—1) = 0, azaz p(0) =0
adodik.
Ezek szerint a p(x) polinom
(z — Dz(x + 1)g(z)

alaki. Ezt behelyettesitve

(z—Dz@@+1)(z+2)-g(z+1) = (z+2) (z - Dz(z +1) - g(z)
alapjan g(x) = g(z + 1) kell, hogy fennalljon minden (1, 0, —1, 2-t6] kiilénb6z8) x-re, s az Osszes ilyen (nem azonosan
nulla) ¢ jo is. Igy példaul a konstans g(z) = a polinomot véve (a # 0), p(z) = a(x — 1)z(z + 1) = az® — ax megfelels.

Megjegyzés. Konnyen lathato, hogy a fenti g(z + 1) = g(x) feltételnek csak a konstans polinomok tesznek eleget.
Valoban, legyen g(z) = an - ™ + an_1 - 2" 4 ...+ ag, ahol n > 1, a,, # 0. Ekkor
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Mivel a,, Z0ésn > 1,1igy an_1 # an - (T) + ap—1 miatt g(x) # g(xz + 1), hiszen két polinom pontosan akkor egyenld,

ha minden egyiitthatojuk egyenls. Tehat, ha g(z) # a, akkor nem teljesiilhet ra ez a feltétel.



