El6szor azt mutatjuk meg, hogy

73a® + ab + b? < 73|(18a — b)(18b — a).

Valoban, (18a — b)(18b — a) = —18a” — 18b? + 325ab = 73ab — 18(a* + ab+ b*), amibdl a fenti ekvivalencia nyilvanvalo.
Ha most olyan a, b szamokat tekintiink, amelyekre 71 a és 7 1 b teljesiil, akkor

73|(18a — b)(18b — a) <= 73|18a — b vagy T7°|18b—a
is fennall. Tegyiik fel ugyanis, hogy 73|(18b — a)(18a — b), de 73 { 18a — b és 73 { 18b — a. Ekkor sziikségképpen 7|18a — b
és 7|18b — a, amibdl 7|18a — b+ 18b — a = 17a + 17b adodik. Ebbdl 7]a + b, majd 7|(18a — b) + (a + b) = 19a kovetkezik,

tehat 7|a teljesiil.
Ezzel az egyik irdnyu kovetkeztetést belattuk, a masik pedig nyilvanval6. Tehat

Bla® +ab+ b2, Tta, T1b<=Tta, Ttb é T7°[18a—b vagy 7°|18b—a.
Ezek szerint a feltételeket kielégité szdmparok mind olyanok, amelyekre
Tta, Tib és T73|18a—0b vagy 7°|18b—a,
és az ilyen szamparok valamennyien jok is. Ezzel tehat megadtuk az 6sszes megoldast; egy ilyen példaul aza = 1, b = 18:

a?+ab+b*=1+18+18% =343 = 7°.

Megjegyzés. Természetesen nem kellett az 6sszes megoldast megadni ahhoz, hogy valaki 5 pontot kapjon dolgozatara
— a kittizésben csak egy szadmpéar megadésa volt a feladat.



