Nevezziink egy korokbdl 4ll6 halmazt 6sszefliggének, ha barmely kdrvonal tetsz6leges pontjabol a koriveken haladva
el tudunk jutni az Gsszes tobbi kérvonalhoz. A tovabbiakban a kovetkezs allitast bizonyitjuk:

Ha a korokbdl all6 M halmaz pontosan m darab Osszefiiggs részre bomlik, és pontosan & darab pont illeszkedik
legalabb két korre, akkor ezek a korok legalabb k + m + 1 részre osztjak a sikot.

ElGszor legyen m = 1, azaz M Gsszefiiggs. Kezdjiik el egymas utan lerajzolni a kéroket tigy, hogy a kapott kérhalmaz
mindig Osszefiiggs legyen. Ezt megtehetjiik, hiszen M GOsszefliggfsége miatt minden lépésben lesz olyan, még le nem
rajzolt kor, amely metszi vagy érinti a mar lerajzoltak valamelyikét.

{1=3)

1. dbra

Legyen az n-edik lépésben lerajzolt kornek [ darab kozos pontja a mar korabban lerajzoltakkal; ekkor [ > 1. Ezt
a kort az [ pont [ darab ivre osztja, és mindegyik iv egy zéart sikrészt oszt ketté, vagy a végtelen sikrészbdl kerit le
egy zart darabot (1. dbra). Tehat a sikrészek szama az n-edik lépésben [-lel, a korok metszés, ill. érintési pontjainak
szama pedig legfeljebb [-lel nd, hiszen az n-edik 1épésben berajzolt kérnek a mar kordbban berajzoltakkal keletkez6 [
darab kozos pontja kozott lehetnek olyanok, amelyek mar az n-edik 1épés el6tt is legalabb két korre illeszkedtek.

Az elsé lépésben a lerajzolt egyetlen kor két részre osztja a sikot, és a legalabb két korre illeszkedd pontok szama
0. Az el6z6ek szerint minden lépésben legalabb annyival né a sikrészek szdma, mint a korok metszés, ill. érintési
pontjainak a szdma, igy — miutan Osszesen k darab pont illeszkedik legalabb két korre — a keletkezd sikrészek szama
legalabb k + 2.

Attérve az m > 1 esetre, ha az i-edik Osszefiiggd részben (i=1,2,...,m) a koroknek k; darab metszés-, ill. érintési
pontja van, akkor ebben a részben legalabb k; + 2 darab sikrész keletkezett (a végtelen sikrésszel egyiitt). Figyelembe

véve, hogy Z k; = k, valamint azt, hogy a végtelen sikrészt az m darab Gsszefiiggd rész mindegyikében szamoltuk, az

i=1
osszesen keletkezd sikrészek szama legalabb

m

> (ki+2)—(m—1)=

=1

:Zki+2m—(m—1)=k+m+1.
i=1

2. dbra

A feladatban k& = 12, tehat a sikrészek minimalis szdma 14. Ennyi sikrész keletkezik példaul akkor, ha négy,
paronként metszé koriink van (2. dbra).



