
Használjuk az ábra jelöléseit.

Tudjuk, hogy ha két háromszög egyik szöge közös, akkor a háromszögek területének aránya megegyezik a közös

szöget bezáró két-két oldal szorzatának arányával. (Ez következik a t =
ab · sin γ

2
területképletb®l, de szögfüggvények

használata nélkül is egyszer¶en belátható.)

Esetünkben

tAC1B1
= tBA1C1

= tCA1B1
=

1

4
tABC ,

vagyis:

c1b2 =
1

4
(c1 + c2)(b1 + b2),

a1c2 =
1

4
(a1 + a2)(c1 + c2),

b1a2 =
1

4
(b1 + b2)(a1 + a2).

A három egyenletet összeszorozva és rendezve:

a1 · a2 · b1 · b2 · c1 · c2 =

(

a1 + a2

2

)2

·

(

b1 + b2

2

)2

·

(

c1 + c2

2

)2

.

A számtani és mértani közép közti egyenl®tlenség miatt (bármely x, y pozitív számokra x·y ≤

(

x+ y

2

)2

, egyenl®ség

sak x = y esetén) ez az egyenl®ség sak akkor állhat fenn, ha a1 = a2, b1 = b2 és c1 = c2. Ez viszont éppen azt jelenti,

hogy A1, B1 és C1 felezik a háromszög oldalait.
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