Tekintsiik a feladatot megoldottnak. Jeloljiik a harom félegyenest a, b, c-vel, a kdzos végpontjukat O-val, a hdrom
szogtartomanyban adott pontokat pedig az I.dbrdn lathaté elhelyezkedés szerint P, @, R-rel. Huzzunk Q-n és R-en
at parhuzamosokat c-vel, messék ezek b-t és a-t K-ban, illetve L-ben, végiill QR és K L metszéspontjat jeloljik 7T-vel.
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Legyen C' olyan pontja a c félegyenesnek, amelyre C' R metszi a-t, C'Q pedig metszi b-t. (Ez teljesiil, ha C’ elég
messze” van O-t6l.) Legyen a két metszéspont A’ illetve B’ (2. dbra). Megmutatjuk, hogy az A’'B’ egyenes — C’
helyzetétdl fiiggetleniil — mindig atmegy T-n. Jeloljiik A’B’ és LK metszéspontjat T"-vel. Bebizonyitjuk, hogy 7" = T.
Legyen az RL, C'O és QK egyméssal parhuzamos egyeneseknek A’ B’-vel valé metszéspontja rendre M, J és N. Mivel
RM || C'J és C'J || QN, ezért

RLic’OéSO’OiQK avis RL QK
LM 0J 07 T KN Y TM T KN
_ KN QK
Atrendezve I - "L
Masrészt KN és LM az LT’ M szdg, QK és RL pedig az RTL szdg parhuzamos szel6i, ezért
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Ez ut6bbi viszont csak akkor teljesiilhet, ha 7" = T. Tehat A’B’ mindig dtmegy T-n.

Ezek alapjan a szerkesztés menete a kovetkezs: R és (Q ismeretében megszerkesztjiik a T pontot. A TP egyenes
kimetszi az a és b félegyenesekbdl az A és B pontokat, végiil AR és ¢ koz0s pontja lesz C. A parhuzamos szelGk
tételének segitségével konnyen belathatd, hogy az igy szerkesztett ABC haromszog BC' oldala atmegy Q-n, tehét a
haromszog eleget tesz a feladat feltételeinek. (Ha az RQ) és LK egyenesek parhuzamosak, akkor a szerkesztésben T'P
szerepét a P-n atmend, RQ-val parhuzamos egyenes veszi at.)

A feladatnak mindig egy megoldasa van, hacsak az ad6do A, B pontparra AO > KO és BO > LO.

Roka Ddniel (Budapest, Szt.Istvan Gimu., II. o. t.) dolgozata alapjan

Megjegyzések 1. A megoldéas soran nem hasznaltuk ki, hogy a szogtartomanyok 120°-osak. Ez a feltétel csak a
diszkussziot teszi egyszertvé.

2. Feladatunk tulajdonképpen a kovetkezs egyszeri térgeometriai feladat sikra vetitett valtozata: Adott egy kocka
hdrom szomszédos lapjin a P, Q és R pont. Szerkesszik meg a hdarom lap kozés csticsdbol kitndulo hdarom élen az A,
B, C pontokat igy, hogy az ABC hdromszdg oldalai dtmenjenek a P, Q), R pontokon (3. dbra).



3. dbra

Ennek megoldésa egyszert: a PQR sik kimetszi az élekbdl az A, B, C pontokat. Viszont ez a megoldas mutatja az
eredeti megoldasunkban nagyon fontos T' pont szerepét: T nem més, mint az R(Q) egyenesnek és a kocka P-t tartalmazo
lapjanak a doféspontja, ezt LK -val, RQ-nak azon a lapon lévs vetiiletével metszettiik ki.



