I. megoldas. Nem kovetkezik. Egyszertien konstrualhatunk ellenpéldat:

1. dbra

Tekintsiik az ACE szabélyos haromszoget és a koriilirt korét. Legyenek a B, D, F pontok rendre a kisebbik AC,
CE, EA iveknek a felez&ponttol kiilonb6z6 pontjai (1. dbra). Ekkor az AEC B négyszog hurnégyszog, tehat ABC< =
180° — AEC'<« = 180° — 60° = 120°. Hasonloan lathato be, hogy CDE< = EF A< = 120°. Vagyis az ABCDEF
hatszognek (legaldbb) harom 120°-os szoge van, de nem szabalyos, mert példaul AB # BC. (Tulajdonképpen az is
elég, ha B, D, F kozil csak egyik kiilonboz6 a felezGponttol.)

Megjegyzés: Konnyen lathato, hogy ha a (nem egyenls szara) BAC, DCE, FEA haromszogek egybevagoak és
azonos koriiljarasuak, akkor hatszogiink valamennyi szoge 120°-0s, és az mégsem szabalyos.

II. megoldas. A feladatot a kovetkezd, altalanos esetben oldjuk meg: Egy kdrbe irt n-szégnek minden szdge egyenld.
Kovetkezik-e ebbdl, hogy a sokszdg szabdlyos?
El6sz6r megmutatjuk, ha n pdratlan, akkor a valasz igenld. Tudjuk, hogy egy (konvex) n-szog bels6 szogeinek
(n—2)-180°

Osszege (n — 2) - 180°, ezért ha minden szog egyenld, akkor minden szog ———— . Ha a sokszoget A1 As ... Agki1
n

-180° = A1 A Azt = AsAsAu<t = ... = A2k+1A1A2<I.

n—2

jeloli (n = 2k + 1), akkor

2=2. 190

2. abra
A sokszog koré irt korben az Ay As, AsAy, ..., Agg Ay, Aspy1As hurokhoz ugyanakkora keriileti szog tartozik,
vagyis ezek a hurok egyenld hossziak; jeloljiik ezt a hosszusagot d-vel (2. dbra). Ha tehat az A; pontbdl kiindulva egy
iranyba haladva mindig d tavolsagot mériink fel a koérvonalra, akkor rendre az As, As, ..., Aogy1, Ao, Ay, ..., Agg

pontokat kapjuk, vagyis meg tudjuk szerkeszteni a sokszoget. Viszont tudjuk, hogy a szabalyos n-szdgnek is minden

n
szoge - 180°, ezért a szerkesztés soran kapott Ay As ... Aaky1 sokszog csak szabalyos lehet. Ezzel belattuk, hogy
n
ha n paratlan, akkor a kérdésre ,igen” a valasz.
Ha n pdros, akkor viszont a valasz nemleges. Az I. megoldasban leirthoz hasonl6an konstrualunk ellenpéldéat.

2 ow
Legyen n = 2k, irjunk egy korbe két szabélyos k-szoget ugy, hogy azok ne legyenek a kor kozéppontja koril — = —

n
nagysagu szoggel egyméasba forgathatok. Ez azt jelenti, hogy az egyik k-szog barmely PQ oldalahoz tartozo kisebbik
iv felez6pontja nem csticsa a masik k-szognek. Ezen az iven a masik k-szognek nyilvin pontosan egy R cstcsa van,

1 360° -2
amire az el6bbiek szerint PR # RQ, viszont PRQ<( = B <360O - T) =180- nT (8.dbra).



P Q
360°- %"'
3. dbra

A két k-sz0g csucsainak konvex burkaként kapott n-szognek tehat minden szoge egyenls, de oldalai k6zott vannak
kiilonbozséek.
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