I. megoldas. Az
fx)=2* —z(a+b+c)+ab+bc+ca

jeloléssel azt kell igazolnunk, hogy f(d) = 0. Kénnyen lathato, hogy

z- f(x) —abc = (x — a)(z — b)(x — ¢),

tehat
(d—a)(d—0b)(d—c)+ abe
1 d) =
(1) 7(d) . ,
ahonnan a bizonyitandoénal élesebb
abc
d) 2 —
fdz 2

egyenlStlenséget kapjuk, hiszen (1) szamlalojaban (d — a)(d — b)(d — ¢) 2 0.

II. megoldas. Az alabbi megoldas geometriai jelentést tulajdonit a feladatban szereplé mennyiségeknek. Tekint-
siink egy d oldalt ABC szabalyos haromszoget, melynek csticsaibol az abra szerint azonos koriiljaras szerint meérjiik
fel az a, b illetve a ¢ hosszsagu szakaszokat.

¢ a d-a B

Az A, B és C csucsu kis haromszogek teriiletének 6sszege nyilvan kisebb, mint az ABC haromszogé. A teriileteket
a 60°-o0s szog felhasznalasaval felirva

Tl—ﬁa(d—b), TQ—ﬁc(d_a);
4 4
Ts = ?b(d—c); TABC:§-d2.

V3
ATy +To +T5 < T egyenlGtlenség mindkét oldalat T—gyel osztva a bizonyitandé egyenlétlenséget kapjuk.

Megjegyzés. Mindkét bizonyitasboél kideriil, hogy a feltételek mellett a bizonyitandé egyenlGtlenségben nem allhat
egyenldség.



