Tegyiik fel, hogy egy kocka O csiicsabol kiindulé harom éle koziil egy-egy atmegy az adott pontokon, amelyeket
A, B, C-vel jeloliink. (A feladat szovegébol kovetkezik, hogy a kocka csucsabol kiinduld hdrom €l sorra dtmegy egy-egy
adott ponton.) Jeloljiik az ABC haromszog oldalait a szokasos modon a, b, c-vel (ha A, B és C egy egyenesbe esik,
akkor nyilvan nem létezik megfelels kocka), az OA, OB, OC tavolsagokat pedig rendre z, y, z-vel.

A BCO, CAO, ABO haromszogek derékszogiiek, ezért Pitagorasz tétele szerint:

(1) a* =y* + 2,
(2) b = 2?4 2%,
(3) =92

(1)-et és (2)-t Osszeadva, majd abbol (3)-at kivonva:
a2 +b% -2 =222>0.
Ugyanigy kapjuk, hogy a® 4+ ¢ — b > 0 és b*> + ¢* — a® > 0, tehat a haromszog hegyesszogl. Ezért csak akkor

létezhet megfelels kocka, ha ABC hegyesszogii haromszog. Ekkor viszont mindig létezik is. Ha ugyanis ABC tetszsleges
hegyesszogi haromszog, amelynek oldalai a, b, ¢, akkor az (1)—(3) egyenletrendszernek
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megoldésa, ezért az A kézéppontu x sugard, a B kdzéppontt y sugard és a ¢ kdzépponti z sugard gémboknek van
kozos pontja. Ha ezt a kdzos pontot O jeldli, akkor az OA, OB, OC szakaszok egymésra paronként merdlegesek, tehat
kiegészithetSk egy, a feltételeknek megfelel§ kockava.



